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OPXTI I EKSPLICITNI OBLIK JEDNAQINE PRAVE

Qas obrade u tre�em razredu sred�e xkole� vi�en kao dramska igra

Mesto rad�e� uqionica� sred�e oprem�ena�

Lica� profesor� uqenici Aca� Bora� Vesna� Goran� Danica� � � � � redar�

I qin �uvodni deo 	 oko 
� minuta�

Uqenici sede� priqaju� � � � � Ispred �ih tabla� lepo obrisana� Ulazi
profesor� nosi dnevnik� Tixina�

Profesor� Dobar dan�

Uqenici �uglas�� Dobar dan�

Profesor �seda za katedru� zapisuje qas�� Ko je odsutan

Redar� Nema odsutnih�

Profesor �zatvara dnevnik� odlazi do table�� Danas �emo uqiti opxti
i eksplicitni oblik jednaqine prave u ravni �ispisuje to kao naslov na ta�
bli�� To su dva naqina opisiva�a prave u analitiqkoj geometriji� No� pre nego
xto budemo to radili� rexi�emo slede�i zadatak� Prava odre�ena taqkama
M��� �� i N��� �� seqe osu Ox� Odredi koordinate preseqne taqke �ne poznaju�i
jednaqinu prave��

Uqenici zapisuju� tiho komentarixu� Jav�aju se�

Profesor� Aco� izvoli�

Aca �izlazi na tablu i ovako rexava za�
datak�� Kako taqke M � N � P pripadaju jednoj
pravoj� to je povrxina trouglaMNP jednaka nu�
li� Dakle�
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x � ��� S���� ���

Profesor� Lepo�
Aca odlazi na svoje mesto� Kraj I qina�
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II qin �glavni deo qasa 	 oko �� minuta�

Profesor� A sada da malo popriqamo o naxoj temi� Neka taqke P �x�� y��
i Q�x�� y�� odre�uju pravu p i neka je M�x� y� proizvo�na taqka te prave� To
znaqi da su taqke M � P � Q kolinearne� odnosno da je povrxina trougla MPQ
jednaka nuli� Zato �e biti ������

x y �
x� y� �
x� y� �

������ � ��

odakle

��� x�y� � y��� y�x� � x�� 	 � � �x�y� � y�x�� � ��

Oznaqimo A � y� � y�� B � x� � x�� C � x�y� � y�x�� i dobijamo jednaqinu
oblika

Ax 	By 	 C � ��

Obrnuto� ako koordinate taqke M�x� y� zadovo�avaju jednaqinu ���� onda je po�
vrxina trougla MPQ jednaka nuli i taqke M � P � Q su kolinearne� xto znaqi
da M tada pripada pravoj koju odre�uju taqke P i Q� Dakle� jednaqina ��� je�
ste jednaqina prave p�P�Q�� Oblik Ax	By	C � � naziva se opxtim oblikom
jednaqine prave� Uradi�emo sada jedan primer�

Date su taqke A�
����� B��� ��� Napisati jednaqinu prave a�A�B��
Vixe uqenika se jav�a�
Profesor� Boro� ho�ex li ti

Bora �kre�e prema tabli i od dve krede bira ve�u� iskazuju�i svoje samo�

pouzda�e� pixe��

P�ABM � �� M � a�A�B��������
x y �

 �� �
� � �

������ � ��
��x	 y 	 �� 
y � ��

�x	 y � � � ��

Ovo posled�e je opxti oblik jednaqine prave a �govori��
Profesor� Fino� Hvala Boro�
Bora odlazi na mesto oqigledno zadovo�an�
Profesor� Da se malo zamislimo� Koji su mogu�ni polo�aji prave u

odnosu na koordinatne ose
 Vide�emo kako se to odra�ava na �enu jednaqinu�
Vesna najbr�e reaguje� di�e ruku�
Profesor� Izvoli Vesna�
Vesna� Prava mo�e biti �pixe��

� paralelna osi Ox�
�� paralelna osi Oy�
�� u opxtem polo�aju kada nije paralelna nijednoj od koordinatnih osa�
Profesor� Dabome� Hajde da to ovako zapixemo �pixe na tabli��



Opxti i eksplicitni oblik jednaqine prave ��


� prava je paralelna osi Ox� pa je tada y� � y� a jednaqina ��� glasi

�x� � x��y 	 x�y� � x�y� � ��

tj�

�x� � x���y � y�� � ��

Kako je x� �� x� �inaqe bi se taqke poklopile i prava ne bi bila odre�ena�� ova
je jednaqina ekvivalentna sa

y � y��

xto predstav�a jednaqinu takve prave�
�� prava je paralelna osi Oy � bi�e x� � x�� pa jednaqina ��� glasi

�y� � y��x	 x�y� � x�y� � ��

tj�

�y� � y���x � x�� � ��

i� zbog y� �� y�� na isti naqin konaqno dobijamo da je

x � x�

jednaqina takve prave�
�� prava nije paralelna ni osi Ox ni osi Oy� tada je x� �� x� i y� �� y�� pa

nakon de�e�a jednaqine ��� sa x� � x� nalazimo �oj ekvivalentnu jednaqinu

y �
y� � y�
x� � x�

x	
x�y� � x�y�
x� � x�

�

odnosno� uz oznake k �
y� � y�
x� � x�

� n �
x�y� � x�y�
x� � x�

�

y � kx	 n

�tabla je potpuno ispisana��
Redar� Mogu li da obrixem tablu

Profesor� Mo�ex� ako ste svi prepisali�
Uqenici �uglas�� Jesmo�
Redar brixe tablu i vra�a se na mesto�
Profesor� Da nastavimo �crta sliku��



�
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Ako je prava p�P�Q� u polo�aju kao na prvoj slici� vidimo da je ugao ��
koji ona zaklapa sa osom Ox� � � �QPS� pa je

tg� �
jQSj

jPSj
�

y� � y�
x� � x�

�

Ako je prava p u polo�aju kao na slede�oj slici� onda je

� � � � �QPS� tg��QPS� �
y� � y�
x� � x�

�

� tg� � tg�� � �� �
y� � y�
x� � x�

�
�

jQSj

jPSj

�
�

pa je opet

tg� �
y� � y�
x� � x�

�

Lako je uoqiti da su sa ova dva polo�aja obu�
hva�eni svi mogu�i polo�aji prave p koja nije pa�
ralelna nekoj od koordinatnih osa� Pri tome treba
naglasiti da se prave p�P�Q� i p��Q�P � poklapaju�
pa taqke P i Q mogu me�ati mesta na slikama�

Vidimo da broj k iz jednaqine y � kx	n pred�
stav�a tangens ugla koji prava zaklapa sa osom Ox�
Nazivamo ga koeficijentom pravca prave p�P�Q��
Ako je x � �� onda je y � n� pa n predstav�a ordi�

natu taqke N u kojoj prava seqe osu Oy �crta sliku��
Ako je prava paralelna osi Oy� �ena je jednaqina x � p� gde je p realan

broj� Videli smo da je to broj x�� apscisa bilo koje taqke te prave�
Ako je prava paralelna osi Ox� �ena je jednaqina y � n� gde je n ordinata

bilo koje taqke te prave�
Navedena tri oblika jednaqine�

y � kx	 n� x � p� y � n�

nazivaju se eksplicitnim oblicima jednaqine prave� Pri tome uoqavamo da je
tre�i od �ih specijalni sluqaj prvog� pri k � ��

Bora� Profesore� kako jedna prava ima dve razliqite jednaqine
 Postoji
li neka veza izme�u opxteg i eksplicitnog oblika jednaqine prave


Profesor� Pita�e je zaista umesno� Pokaza�emo sada kako se prelazi sa
jednog na drugi oblik jednaqine prave�

Ako je jednaqina prave data u eksplicitnom obliku

y � kx	 n ili x � p�

opxti oblik �ene jednaqine je

kx� y 	 n � � odnosno x� p � ��



Opxti i eksplicitni oblik jednaqine prave ��

gde je
A � k�B � ��� C � n odnosno A � �� B � �� C � �p�

Napomenimo da je opxti oblik jednaqine ove prave i svaka jednaqina oblika

�kx� �y 	 �n � � odnosno �x� �p � �

gde je � proizvo�an realan broj razliqit od nule�
Ako je jednaqina prave data u opxtem obliku

Ax	By 	 C � �

razlikova�emo dva sluqaja�

� B � � 	 tada ne mo�e biti i A � �� jer C � � ne opisuje pravu� pa je

jednaqina Ax	 C � �� A �� �� ekvivalentna sa

x � �
C

A
�

xto predstav�a eksplicitni oblik jednaqine te prave� uz p � �
C

A
�

�� B �� � 	 tada je jednaqina ekvivalentna sa
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B
x�

C
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xto predstav�a eksplicitni oblik jednaqine te prave� uz k � �
A

B
� n � �

C

B
�

Uradi�emo sada jedan primer �diktira��
Odrediti taqke preseka prave 
x � �y � �
 � � sa koordinatnim osama�

Napisati jednaqinu te prave u eksplicitnom obliku�
Uqenici se jav�aju�
Profesor� Gorane� izvoli�
Goran �izlazi na tablu i rexava zadatak ovako��
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Eksplicitni oblik jednaqine ove prave�
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Profesor� Dobro je� Hvala� Zapixite slede�a dva zadatka za doma�i
�diktira��


� Na�i koordinate taqaka koje pripadaju pravoj �x	
y� 
 � � i apscise

su im� a� 
� b� ��� v�
�



�

�� Dokazati da prava koja sadr�i taqke P ��� �� i Q����
�� tako�e sadr�i
i taqke R���� ��� S��������

Uradi�emo sada jox jedan zadatak �diktira��
Date su taqke A����
� i B�
� ��� Odrediti taqku C� koja pripada pravoj


x	 y � 
 � �� takvu da je povrxina trougla ABC jednaka 
�
Uqenici razmix�aju� Danica se prva jav�a�
Profesor� Danice� izvoli�
Danica �izlazi na tablu i pixe��

C�x�� y��� P�ABC �
�
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C � p � 
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�x� � ���

x� � ��

y� � ��
C���� ���

Profesor� Zaista si to dobro uradila�
Danica odlazi na mesto� Kraj II qina�

III qin �zavrxni deo qasa 	 oko � minuta�

Profesor �ide do table i pixe��

y � k�x	 n�� y � k�x	 n��

�Pita�� Kad su ove dve prave paralelne

Quje se glas� Kad je k� � k��
Profesor� Dobro� a kad su prave

A�x	B�y 	 C� � �� A�x	B�y 	 C� � �

paralelne


Nakon nekoliko trenutaka quje se� Kad je �
A�

B�

� �
A�

B�

�

Profesor� Mo�emo li to jednostavnije iskazati
 Razmislite o tome� I
vodite raquna da B� ili B� mogu biti jednaki nuli� �Quje se zvono�� O ovome
�emo razgovarati slede�eg qasa� Dovi�e�a�

Uqenici �uglas�� Dovi�e�a�

Kraj

Dexava�a i brz tempo mogu donekle zamoriti ode�e�e� Ali takav zamor
je bo�i od onog drugog� od koga se ode�e�e uspava� Otuda i naxa sklonost ka
vi�e�u i uobliqava�u qasa kao dramske igre�


