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TRISEKCIJA UGLA PRIMENOM HIPERBOLE

P� L� Wanzel je ����� god� dokazao da trisekciju ugla u opxtem sluqaju nije
mogu�e izvrxiti elementarno� tj� primenom samo le�ira i xestara� Me	utim�
ako problem proxirimo
 izvrxiti trisekciju ugla primenom le�ira� xestara
i instrumenta koji crta odre	enu krivu� tada je problem rexiv�

Od ma	arskog matematiqara Bolyai J�anos�a ���
�����
� potiqe trisekcija
ugla primenom hiperbole� O �ivotu i delu Bolyai J�anos�a videti u k�izi ����

Po Bolyai�ji konstrukcija se izvodi na slede�i naqin� Neka je data grana
hiperbole xy � � u prvom kvadrantu� Dati oxtar ugao � postavimo tako da
se teme ugaone linije nalazi u koordinatnom poqetku i da se jedan krak ugla
poklapa sa x�osom� Neka je taqka A�a� b�� gde je ab � �� preseqna taqka drugog
kraka ugla i hiperbole i neka je OA � r� Konstruiximo kru�nicu sa cen�
trom A� polupreqnika �r i neka je B preseqna taqka te kru�nice i hiperbole u
uglu �� Da�e� neka je D preseqna taqka prave AB i x�ose i neka je � � �ODA�
Doka�imo da je � � ���



Trisekcija ugla primenom hiperbole 		

Najpre� odredimo koordinate taqke B�x� y�� Iz pravouglog trougla ABC�
gde je prava AC paralelna sa x�osom� dobijamo da je AC � �r cos�� BC �
�r sin�� pa sledi da je x � a 
 �r cos�� y � b � �r sin�� Kako taqka B pripada
hiperboli xy � �� imamo da je

xy � � � �a
 �r cos���b� �r sin��� �

� ab
 �r�b cos� � a sin��� �r� sin� cos� � � � ��

tj�

��� b cos� � a sin� � r sin ���

Sa druge strane imamo da je b � r sin�� a � r cos�� pa iz ��� dobijamo

��� sin��� �� � sin ���

Kako je AD � �r � r� to je c � a� pa sledi da je tg� � tg �� tj� � � �� Prema
tome� iz ��� dobijamo da je � � ���
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