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MORLIJEVA TEOREMA ZA TROUGAO

�� Uvod� Prije nego xto je Euklid saqinio svoje genijalno djelo ��Ele�
menti�� nauqnom metodu prouqava�a geometrije u velikoj mjeri doprinijeli su
Tales Mile�anin �oko ��	
��	� g� prije n�e
� Pitagora ����
���� g� p�n�e
� Hi�
pokrat iz Hiosa �oko ��	� g� p�n�e
 i Eudokso ��	�
���� g� p�n�e
� jedan od Eu�
klidovih uqite�a �drugi �egov uqite� bio je Platon
� Talesu se pripisuje da
je prilikom jedne �egove posjete Egiptu izraqunao visinu tamox�ih piramida�
on je uoqio jednakost uglova na osnovici jednakokrakog trougla� �emu se pripi�
suje stav da je trougao odre�en jednom stranicom i uglovima na �oj� xto mu je
omogu�ilo da izraquna i rastoja�a brodova na moru od obale i dr� Mnogo su
znaqajniji rezultati Pitagore i �egovih uqenika� Pitagora je ro�en na Samo�
su� Izvjesno vrijeme je bio u Egiptu� a ���� g� p�n�e� preselio se u ju�nu Italiju
i u Tarantu osnovao svoju xkolu �tzv� red Pitagorejaca
�

Qlanak koji slijedi odnosi se na jedan problem vezan za trougao� koji je
star �		 godina� Taqnije� tvr�e�e koje slijedi nosi naziv Morlijeva teorema�
a nazvana je tako prema ameriqkom matematiqaru F� Morliju �Frank Morley
�
Dokazana je ����� godine� ali ne znamo kako� �ena formulacija je prosta� ali
dokaz nije tako oqigledan� Izvex�emo ga koriste�i trigonometriju� a mo�e se
dokazati i elementarnije�

�� Tvr�e�e� Susjedne trisektrise� unutrax�ih uglova proizvo�nog
trougla sijeku se u tjemenima jednakostraniqnog trougla �presjeqne taqke
nijesu temena polaznog trougla��

Dokaz� Uvode�i oznake kao na slici �� pri qemu je �A � ��� �B � ���
�C � �� i primje�uju�i sinusnu teoremu na trouglove ABC i ABK imamo
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�Trisektrise su dvije poluprave koje sadr�e tjeme ugla i isti dijele na tri jednaka

dijela�
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Korix�e�em jednakosti sin�� � �� � sin�� � � � � � � ���� sin �� �
sin��� cos� � � sin� �� i � sin���� � �� sin���� � �� � � cos� � � sin� �� iz po�
sled�e dvije relacije slijedi
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Analogno dobijamo jALj � �R sin� sin � sin���� � ��� odakle je
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sin���� � ��
�

jALj
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Posmatrajmo sada pomo�ni trougao IJX sa unutrax�im uglovima �� ����
�� ��� � � qija je jedna stranica du�ine jAKj �sl� �
� Primije�uju�i na taj
trougao sinusnu teoremu� dobijamo da je on podudaran trouglu AKL� Na osnovu
toga slijedi tako�e da je

jKLj

sin�
� �R sin� sin �� tj� jKLj � �R sin� sin� sin ��

Primje�uju�i isti postupak� od poqetka� na trouglove ABC i ACL� a ta�
ko�e i na trouglove ABC i BCM imamo

jLM j � jMKj � �R sin� sin� sin ��

odakle� zajedno sa prethodnom relacijom� slijedi da je trougao KLM jednako�
straniqan�



Morlijeva teorema za trougao �	

Napomena� Na osnovu prethodnog je �AKL � ��� � �� a sliqnim ra�
su�iva�em je �BKM � ������ Kako je �AKB��AKL��LKM��BKM �
��� to slijedi da je �LKM � ���� Analogno se dobija �KLM � �LMK � ����
odakle tako�e zak�uqujemo da je �KLM jednakostraniqan�

�� Zadaci�

�� Koriste�i sliku � dokazati da su trouglovi KLN � LMQ i KMP je�
dnakokraki �i ovo je jedna od Morlijevih teorema
�

�� Morlijevu teoremu dokazati elementarnim putem�

�� Svaki unutrax�i ugao konveksnog qetvorougla je polupravim podije�en
na � jednaka ugla� Spo�ax�e poluprave� pored tjemena qetvorougla� sijeku se u
tjemenima novog qetvorougla� Da li je taj novi qetvorougao romb�

�� Rasporediti xest taqaka u ravni tako da odre�uju maksimalan broj du�i
koje nemaju zajedniqkih unutrax�ih taqaka� Koji je to broj�
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�	� KONGRES MATEMATIQARA JUGOSLAVIJE
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�

�nastavak�


Organizatori kongresa su� Institut za matematiku PMF u Novom Sadu�
Odsjek za matematiku i raqunarske nauke PMF u Podgorici� Savez druxtava
matematiqara Jugoslavije� Druxtvo matematiqara Srbije i Druxtvo matema�
tiqara i fiziqara Crne Gore�

Uqesnici treba da popune i poxa�u prijave Organizacionom odboru kongre�
sa do ���	������� Drugo obavexte�e �u kojem �e biti naveden i iznos kotizacije

bi�e poslato uqesnicima do 	��	�������

Kontakt adresa i telefoni� Organizacioni odbor X KJM ���� Institut za
matematiku� Prirodno�matematiqki fakultet� trg D� Obradovi�a �� ��			 Novi
Sad� tel� �	��
 ��	����� ������� faks �	��
 ��	����� e
mail� matkon���unsim�ns�
ac�yu�

Deta�nija obavexte�a mogu se na�i na Internet adresi
www�unsim�ns�ac�yu�events�matkon���

�Prvo obavexte�e o Kongresu objav�eno je u prethodnom broju Nastave matematike


