HACTABA MATEMATUWEKE Y CPEIIHOJ IITKOJIN

nop BaamuciaaB MusonreBuh

IIPUMEHA KJIACUYHE NEPVMHUININJE BEPOBATHOTLRE
KO EKCIIEPUMEHATA CA INTPEBPOJVBO MHOT'O NCXOA

Knacwuna nan Jlannacosa nepurunuja sepoBaTaohe 3acHEBA Ce HA OIPETIOCTAB-
kama ga opocrop E ememenraprux morabaja ciaydajHOr ekcmepuMeHTa MMa KOHATHO
MHOTO HCXOJa ¥ Ja CBH MCXOMU WMAjy jeJHake BepoBaTHONe, Tj. ma Cy CBH HCXOIU
jemaaro mMoryhu maum jemEako BepOBAaTHH. bBpOj CBUX MCXOHA EKCHEPUMEHTA HA3WBA
ce ,,0poj cBux jemmako moryhmx cmyuajeBa‘, a Opoj mCXoma y KOjuMa Ce OCTBApYje
nocmarpanu norabaj A masusa ce ,,0poj moBobHEX caydajeBa morabaja A

KJIACUYHA NE®UHULUIA BEPOBATHORE. Hexa je k(E) 6poj ceur jednaxo
moeyhiuz cayuajesa u k(A) 6poj nosownuzs cayuajesa dozahaja A. Beposammnoha
dozahaja A je

P(A) = =2

~

MebyTum, nox ogpeherum yciaoBuma u KO €KCIEPUMEHATA, Ca TPeOPOjuBO MHOTO
ucxona Bepoaruohe morahaja mory ce mahm WHAUPEKTHO MPEKO KIACHYHE IE(UHI-
muje BeposaTHOLeE.

IMocmarpajuo Geckonawan HU3 OpojeBa
(1) A1y G2y ooy Gy o

u3 Kora ce ciydajuo 6upa jemam 6poj. Cuywajuo Gupame Gpoja u3 mmsa (1) mpex-
CTaBJha EKCIEPUMEHT ca mpebpOjuBO MHOTO MCXOma. Kako oxpemamtn BepoBaTHONY
norabaja A ma cayuajro nzabpanu 6poj u3 musa (1) mma oapebhery ocobumy a?

Mocmarpajmo N mpBux unanosa mu3a (1),
(2) ai, Gz, --., GN-

Osom koHAuHOM HU3Y OpojeBa mpuapy:kuheMmo Momen KyTuje, Tako mro hemo Gpojese
ai, ag, ..., Gy YTHECHYTH Ha KyTiule koje hemo craBuTm y kKyTHjy. Kama kamemo
na crydajEo 6mpamo 6poj m3 Huza (2), MHCIMMO 3aIpPABO A CIY4YajHO W3BIAYMMO
KyrJIuny u3 KyTuje dmju cMo Mogzen gopmupaiu. Hera je k(IN) Opoj oHuX umamOBa
Hu3a (2) (kyrouma y kKytuju) koju mocenyjy ocobummy «. Tama je mpema KIacHIHO]
nedurnnmju BeposarHohe k(N)/N Beposarnolia ma ciydajuo mszabpan Gpoj u3 HE3a
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(2) mocexmyje ocobuny (v, OIHOCHO A CIyYajHO M3BYdYEHA KyTIUNA U3 KyTHUje MOCELyje
ocobuny a.

omohy Beposarrohe k(N)/N onpemuhemo BepoBaTtnOliy morabaja A ma ciy-
vajuo uzabpan Opoj u3 Geckomaunor Hu3a Opojesa (1) mma ocobumy .

JeeuHuumnIA. Hexa je P(A) eeposamnofia dozaliaja A da cayuajno usabpan
6poj uz beckonaunoz nusa bpojesa (1) uma ocobuny a. Axo mehy npeuz N bpojesa
(2) os0z2a wusa uma k(N) bpojesa koju umajy ocobuny a, u axo xosuwwux k(N)/N
meocu odpehenoj epanuyu kad N — 0o, mada je

(3) P(4) = lim )

N —o0

ITpuMEP 1. Oxpenutu BepoBaTrONY ma cayvajuo m3abpar 6poj Oyne: a) nemuB
ca 2, 6) memus ca 5.

Pewewe. ExcuepuMenT KOju ce CaCTOju y CIAyYajHOM DUpamy NpUPOIHOT Opoja
nMa IpPedbPOJUBO MHOTO MCXOMA

(4) 1,2, ...,m, ...

a) Beposarnohy norabaja
A = | cayuajuo uzabpam npupoman 0poj je memus ca 2

onpebyjemo mpeko ¢popmyme (3), 3a 4umjy je npumeny norpebuo oapemutu 6poj k(N)
YJIaHOBa KOHAYHOT HHU3a

(5) 1,2, ..., N
koju cy gemumsu ca 2. Hobujamo k(N) = [N/2], rme je ca [IN/2] o3maduen neo geo
6poja N/2, na je sepoaruohia morabhaja A

P = Jim 57

Momto 3a cBaku peanan 6poj x Baxu x = [z] + 7, 0 < r < 1, nobujamo name

X 1 1
P = TR =3 WL F T

6) Osmaunmo morabaj B = ,cayuajuo msabpan npuponan Opoj je nemus ca 5.
Homro y mu3y (5) uma k(IN) = [N/5] 6pojesa mesusux ca 5, nobujamo
. [N/ 1 .oor 1
P(B)=1 ——=—-—1 — = .
ITpuMEP 2. Ogpenutu BepoBaTHONY Jma ce KBAAPAT CAyYAjHO M3aOPAHOr IpU-
poxHOr Opoja 3aBpmasa ca 1.
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Pewewe. CBu mcxoqu CIy4ajHOr €KCIEPHMEHTA KOJU C€ CAcTOju ¥ H300py mpu-
pozror 6poja, 06pa3yjy uu3 (4). Tpeba oxpenuru 6poj k(N) ananosa musa (5) duju
ce KBaJparT 3aBpmaBa ca 1.

Ksagpar mpupomgaor 6poja ce 3aBpmasa ca 1 ako ce taj 0poj sappmasa ca 1 win
ca 9. Opmapme 3akmpyuyjemo mqa y cBakoM Hu3y on 10 y3acromrux mpupomaux Gpojesa
mocroje mBa O6poja 4mjum ce KBaApar 3aBpmasa ca 1, ma je

2[N/10], ako ce N saspmasa ca 0,
k(N) =< 2[N/10]+1, ako ce N zaspmasa ca l,2,3,4,5,6,7,8,
2[N/10] + 2, axko ce N 3aBpmasa ca 9,

1j. k(N) =2[N/10]+ v, v =0,1,2. Karo je N/10 = [N/10] +r, 0 < r < 1, npema
(3) mobujamo BepoBarHolly morabaja A ma ce kBagpar ciy4ajHo mzabpasor Opoja
3aBpmaBa ca 1:

E(N) 1 v—2r

1
PiA)= lim =7 =5+ lim —— =5

ITpuMEP 3 ( Yebuwosmee npobaem). Oxpenutu BeposarHolly Ha ABa CIydajHO
u3abpana mpupogaa Opoja Oymy y3ajaMHO mpoCTa.

Pewewe. ErkcmepuMeHT KOju ce CACTOju y CIydYajHOM OMpamy IOBa TPUPOIHA
6poja u3 Geckomaunor Hu3a (4) uma npebpojuso Muoro ucxoma. la Gucmo onpemmau
BepoBaTHONly p ma cy mBa cayvajuo m3abpama Gpoja m3 Husa (4) y3ajaMHO mpocTa,
onpemuhiemo Beposaraohy py ma cy aBa ciydajuo msabpana 6poja us musa (5) ysa-
jamuO mpocta. IIpmpoxHo je y3eTn ma je p = Nh_r}noo PN -

JlBa mpupomaa Opoja Cy y3ajaMHO IPOCTa aKO U CaMO AaKO HUCY UCTOBPEMEHO
IeJbUBHU HEUjeqEEM mpoctuMm Opojem 2, 3, 5, ... . Beposarmoha ma jemam ciydajHO
u3abpan 6poj u3 musa (5) Oyne mesus ca 2 m3nocu [N/2]/N, na npema popmynu 3a
BepoBaTrHOhy mpeceka mBa morabaja, mapas

IN/2] [N/
N N

npencrasiba BepoBaTHONY xa 0ba caydajuo m3abpana 6poja u3 uu3a (5) Oyny memusa
ca 2. IIpema popmynu 3a BepoBaruohy cymporror morabaja mobumjamo ma je

N2 vy
N N
BeposarHoha ma me Oyay oba Opoja Opoja memusa ca 2. Amasnormo ce mnobujajy

BepoBaTHOhE

IV s [
N N’ N N’
na He Oyny oba caydajuo m3abpana Opoja us musa (5) memusa ca 3, 5, ... . [Ipema

¢dopmynn 3a BepoBaTHONY mpeceka morabaja, mobujamo BepoBaraohiy ma aBa ciyvajHO
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usabpana Opoja u3 Huza (5) He OyLy HCTOBPEMEHO AE/bUBA HU CA jeTHUM IPOCTUM
opojem:

o= (1 (V2] N2 ( IN/3LCIN/SLY () IN/SLIN/STN
N N N N N N ’
TJe Ha NeCHOj CTPAHW MMa KOHAQUYHO MHOTO YMHHMIANA. lama je p = Nlim PN BepoOBa-

taolia ma nBa ciydajuo m3abpana nmpupoxna 6poja u3 musa (4) me Oy Ly UCTOBPEMEHO
IebUBA HU ca jeguuM mpoctuM Gpojem. lobumjamo

(D04

Ila 6ucMo M3padyHAJH TPOU3BOL HA AECHO) CTPAHH, MIOCTYyIHNEeMO Ha ciaenennm HAYMH:

11 1 1
p 1-% 1-% 1-% 7

11 11 11
=ttt )\t tat ) (Itmtat
B 11 1
=l sttt

[Mosmato je ma je 36mp mociemmer pexa w2 /6, ma mobmjaMo ma je TpaskeHa BepOBa-
teoha

6
p=— =0,60792... .
™
Yebumosmes npobiaem ce jaBiba y JauTeparypu m y ciaegeheM eKBUBAJEHTHOM
obunmky: Onpemurn BepoBaTHONY ma ce ciaydajEo m3abpaHu pa3aoMar HE MOXE CKpa-
TUTH.



