HACTABA MATEMATUWEKE Y CPEIIHOJ IIIKOJIN

Mp Mwuomup Aabuh

PJEITABAIBE EKCTPEMAJIHUX 3AIATAEKA
EJIEMEHTAPHUM IIYTEM, 1

ExcTpemee BpujeqHOCTH MOjequHUX (YHKIUja MOTY ce OXPEIUTH U 0e3 MO3HaBa-
1ha BUXOBUX M3BoAa. Mako mudepeHNujalHl pavyH gaje HEIPHUKOCHOBEHE METOXE 33
ompehuBame ekcTpeMHHX BpHjeIHOCTH (yHKNZja, mocebar mHTepec mo6yDyjy rpyme
(yHELEja duje ce eKCTPeMHe BPUjeIHOCTH MOT'Y OADEIATH eJIeMeHTapHO (6e3 mpumje-
He u3Boga). O wuma fie Guru pujedn y oBom 4inamky.

Kako ce yuenunu cpenme mroise ca mojMoMm m3Boza cpelly ek y 4erBpTOM pas-
pely, TO W3JI0KEHN MAaTePUjal MO¥e DUTH OX KOPUCTH KAKO BUMA TAKO U LIAHOBUMA
Irpyna MIaiunxX MareMaTwdapa, Ka0 ¥ HUIXOBUM HACTABHUOUMA. Y TOM IUBY JAT je
Behm Opoj 3amaTaka Koje y4eHHIU MOTY CaMOCTAJIHO PjelIaBaTH.

Y unamky he Outum nokaszame m3BjecHe Teopeme momMoly kojux ca makohoM ox-
pebyjeMo excTpemHe BpHjeJHOCTH eleMeHTApHUM IyTeM. Kako QyHKnUja MOXe MMaTH
BUIIE JIOKAJHUX MAaKCHMyMa I MEUHEMyMa, HAC Nle 3aHEMATH CAMO AICOJYTHH MAKCHU-
MyM M MEUHEMYM, Tj. HajBeha m HajMama BPUje JHOCT (DYHKIHje HA HATOM HHTEPBAJY,
OJHOCHO y HAT0j 00JIaCTH.

Meby npobaemuma koju camjeme morahm hemo ce m HERHX ,,MaJauX“ H30MEpPUME-
Tpujckux mpobiema, jep BEUXOBO AeTajbHUje MPOydaBame MOke Omru mocebHa Tema
3a pasmarpame. Behm 6poj mpumjepa ommocuhie ce ma ompebuBame najsehe u Haj-
Mambe BPUjeJHOCTH (YHKIWja BUIIe IPOMjeH/PUBUX. Y DpjellaBaimby OCTAIHX mpobiaeMa
KopucTHNEMO ejleMeHTapHEe YHHEHUNE, KOje Pajd ePUKACHOCTH HajeMO yKPaTKo.

b
(i) ®ymrmmja obmmka f(r) = az? +br +c, a # 0 3a o = — 5 TMA MAKCHMyM

dac — b?

— majsehy Bpmjemmoct (MUHEMYM — HAjMamby BPHjeIHOCT) 4
a

(a >0).
(ii) ®ymrumja f(x) = %, a >0, g(x) > 0 poctuxe Hajseliy (EajMamy) BpH-
g(x

ako je a < 0

jemHOCT 3a OHE BPUjeIHOCTH I 3a koje g(x) moctmxe HajMamy (majseliy) BpujemmocT.

(iii) Kako cy 2™ (x > 0 mmm n memapam nupuponam 6poj), ¥z, a®, log, x crpurt-
w0 pacryhie (omamajyhie) ¢pymrmmje 3anm € Nua > 1 (0 < a < 1), To ¢pysruuje
f(a) = (g(z))" (n memapar 6poj), f(x) = {/y(x), f(x) = a’™) u f(z) = log, g()
y obmactu mepummcamocTu moctmky Hajsehy (EajmMamy) BpujemsocT 3a a > 1 m

Caommreno Ha X KOHrpecy MaTeMaTrndapa Jyrociasuje, Beorpan, jamyapa 2001.
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oHe BpujemHoCcTH = 3a koje g(x) mocrmwxke majsehy (majMamy) Bpujemmoct. Ako je
0 < a < 1, nmamo o6puyT ciydaj, 1j. najselia (HajMama) BpUjeOHOCT ce NOCTIKE 32
oHe BpujemHOCTH T 3a Koje g(z) mocrmxe majuamy (majselly) spujemmocr.

Kounauno, Oulie moraszano kako ce y pjemaBamy TIOMEHYTHX NpPODIeMa MOKE yC-
IjemH0 KOPUCTUTH NO3HATA B33, ADUTMETHYKE M FeOMETPHjCKe cpeaune OpojeBa, CBOj-
CTBO OCHE cuMeTpuje u HejemHakocT Komu-BymakoBCKOT 3a CRaJIapHU IPOU3BOI BEK-
Topa.

IToxcjermmo ce:

1° Arko cy a4, 1 =1,2,...,n, peannu OpojesBu, Taga 3a u3pase
ar+az+ -+ an n
A, = - , Gpo=43Vai-ay ... a,, a;>0,

Ka;keMO J1a Cy apUTMEeTHYKa W FeOMeTPHjCKa Cpemmua Tux OpojeBa. 3a oBe cpemume
Basxkn Hejemaakoct G, < A,, raje ce jeqHaKOCT JOCTUKE OHAA M CaMO OHAA Kaja je

(%) a1 =0y =+ = Q.
2° 3a mpou3BOJbHE BEKTOpE @ u b Baku HejennakocT Komwu-BymakoBckor

(%) |a@- bl < |al [b],
rgje je @b = |@| |b| cos £(d,b) BUXOB CKamADHE IPOU3BOA.

TEOPEMA 1. Axo je 36up S = x1+ T2+ -+ Ty NOUMUSHUT PEaARUT OPOjesa
T, t = 1,2,...,n Koncmanman, mada npouzsod P = x1 - xs - ... x, docmuxce
najeehy epujednocm xada cy mu bpojesu mehycobrno jednari.

Zokas. Oa Teopema je mocaemuna penamnuje G, < A, (1°). U3 me camjean
n n
VP < %, 1j. P < (%) . Ouurnenuo majseha Bpujemmoct 3a P je <§> , & OHA
ce HOCTHXKe, HA OCHOBY (%) , QKO je T1 = To = - -+ = Ty,

ITpuMJIEABA 1. Iloka3 mpeTxoJHe TeOpeMe MO:KEMO M3BECTH U Ha Cihemehu Ha-
YWH.

Hexka craman 36up mo3utusamx 6pojeBa x; u3mocu nk. [IpermocraBumMo cympoTHO
omome mTO Tpeba ma ce morake, ma cBu (Gakropu Hujecy jemmakm Opojy k. Tama
mocroje Dap nBa of WUX TakBa Ha je jemad Behm, a apyru mamu ox k. Heka je, me
ymamyjyhu ommrocr, x1 = k+ 1, xo = k —m, tmje cy [, m > 0. Ila ce 30up ue
Ou mpoMjerno, oxy3MuMo oxn X1 0poj [, a Opojy x2 momajmo [, Tama je IpPOU3BON THX
moBux (akropa Behwm on mpebhammer, jep je

k(k—m+1) > (k+1)(k —m).

OBakBUM pa3MUNIBABEM MOKEMO Hohm Mo Tora mga mMaMmoO camo ABa (PAKTOPA pasiu-
qnta ox k, uuju je 30up 2k. Jemam ox tux ¢akropa je k + [, a xpyru k — [, raje je
! > 0. Ymamumo mpBu pakTop 3a [, a apyru nosehajmo 3a mctu Opoj; IPOU3BOX je
omer yseham, jep je

B>k -P=k+0)k-1).
Ilakie, cBe NOK Cy JIBa (paKTOPa Pa3IMYUTA, MIPOM3BOX ce MOke yBeharu a ma ce 30up
He MUjesa.
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ITpuMJIEABA 2. Axo je y uperxomaom tBphemy n = 2, mMmaMo
52 — (.1‘1 — x2)2

4
[Ipomssox x1 - x> mmahe majsehy spmjemmoct kama je (r1 — z2)? majuame, a 1o hie ce
necutn ako je (ry — rg)? = 0, Tj. 32 1 = Ty. Ako pakTopm T; W To He MOTY OUTH
jeJHAKH, IPOU3BOL T'1To je MAKCHMAJAH KAl je |T1 — To| MEUHEMAIAH.

41wy = (r1 + 22)% — (11 — 22)?, ommocHO Ty - X9 =

OBo Baskm 6e3 ycioBa Ja Cy &1 W Xy MO3UTUBHY, Tj. OHU MOTY OUTH IPOU3BOJbHE
OpojeBu ca KOHCTAHTHUM 30HpPOM.

TEOPEMA 2. Axo je 36up S = x1+ T2+ -+ Ty NOUMUSHUT PEaARUT OPojesa

r;, t = 1,2,...,n Koncmanman, mada npoussod P = x’fl -xéz cooeake ) eoje Ky,
. . . I €2 €z

ko, ..., k, € N, docmuxce najeehy epujednocm xada je il kn'

1 2 n

Loxas. HI}())I/BBOIL P =gl gk .2k pocrmme majseliy Bpmjesmoct kama m

. )
| 7Y i

n3pas rgje je

k k
7t xy’ x’fL T T1 T2 To

R o In In
R TR T R R R R

Kako je

T L
ky kr kg ko i kn
~~ ~ ~~ ——

k1 myTa ko myTa kn myTa

I xZ9 Tn
=k - — + ko —= kn'_:S7
1 k1+ 2 k2+ + T

TO mpeMa Teopemu 1 MPEeTXOAHE TPOU3BOJ DOCTWXE HajBelly BpmjemmocT ako cy gm-
. . 21 €2 Tn
HWOLIMU jeNHAKW, Tj. — = — = --- = —,
J ) 1) o ks i

IIPMJEABA 3. Ilperxomam 3akpbydak Bakm @ ako cy ki, ks, ..., k, pamumo-

HaJaHE OpOjeBwH.

_ Dn .
, .-, k, = =—. 3a oHe BpujemHOCTU T1, T3, ..., Tp

qz qn

3a KOje IPOU3BOL, x]fl -xy? .. .-xkn mocrmme majsehy spmjemmoct, majsehy spmjemmoct

pocrmke u (i -xh2., | pke)0nazan gg gzpag gP1aRe i pPaards e g e 120

rAje €y P1G2q3 - Gns P2q1G3 - Gn, --- 5 Pnq1qz - (n—1 TPUPOAHM OpOjeBH, a TO
x x

. . 1 2
je OHZa, Ha OCHOBY TeopeMme 2, KaJa je = = ... =

P1G293 - - dn P20193 - - - 4n
S Tj. X1 i Xg iy =ky ko i kg

Hexa je ky = ﬂ, ko = P2
q1
kg.

?

Tn
Pnq1q2 - Qqn—1
TEOPEMA 3. Axo je mpousson P = x1-x3-. .. &, NO3UTUBHAX PeAIHAX OpOjeBa

i, ¢t =1,2,... n koHCTAHTAH, Tana 30up S = x1 + T2 + - -+ + T, HOCTIKE HAJMABY
BpHjeIHOCT Kamga cy T OpojeBu melhycobHO jemmakn.
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Zoxasz. W oBa Teopema, ka0 u Teopema 1, mocimemuna je pemamuje G, < A,
omakie ciamjemum S > n/P. Hajuama Bpumjenmoct n3/P ce mocTmxke 3a T = To =
c e e — xn.

IIPUMJEABA 4. IIperxomay TeopeMy MOMKeMO NOKA3aTH U HaA chemehm mHavwm.

Hexa je npomssox P craman u jemuak k™. Kama cabupmu x; e Ou Ouian jegaarm,
nocrojao 6u Hap jeman ox mux koju je Behu ox k u 6ap jeman koju je mamu ox k. Heka

jexy = k+I1, xo = k—m, rgje je [,m > 0. 3amujerumo x; ca k u, 1a IpOU3BO OCTaHE

CTamnam, Tz Ca w 36mp ce cama ymamuo jep je k + W <

k+ 1+ k—m, omgaoceo —Im < 0, mro je odurmenso tavno. Tako ce yMamHO 3a
jemurumy Opoj cabupaka pazaumuutux ox k. Ha raj Haumm moxkemo HacTaBuTy w gohm
IO TOTra Ja MMaMO CaMo JIBa cabupka pazamuuTta OX k YuUju je MpPOU3BOL k2. U Ta
nBa cabupra 3amujernMo ca k. CBaxoMm oJ TuX TpaHCcPOpManuja yMamuo ce 30up, a
TPOU3BOJ, OCTAje HCTH.

Kama cy cBum ymHmonm ocranw jemHagw, 30Up HOCTHKE HAjMa®my BPHUjEIHOCT, jep
cBaka Momuukanuja koja O6u yumHmia asa cabupka HejenmaxuM yBehasa Oum Bpuje-
IHOCT 30mpa.

IIPUMJIEABA 5. Axo je y mperxomuom tBphemy n = 2, mmamo

2 2
(x1 + ivz) = 41,'11,‘2 + (l‘l — ivz) .

ITomTo cy =1 w x5 mo3uTuBHE, OHIA he T1 + o JOCTHNE HAJMAmY BPHUjEIHOCT HCTO-

BpeMeHo kama u u3pa3 (11 + 2)%, a 10 je y caywajy kama je r1 — x2 = 0, Tj. kKama je

xr1 = T2.

TEOPEMA 4. Axo je npoussox P = x]fl x]f ke rmje ey xp,i=1,2,..0,m
HO3WTHBHE peatHu Opojesu, a ki, ko, ..., k, € N, koucranran, rana 36up 1 + x5 +
. . . I HiD) i
-+ 4 2, DOCTHXEe HAjMamy BPHjeJHOCT KAJa je — = -~ = --- = —°,
ki ke kn

Jloxas. OBa TeopeMa ce IOKa3yje HA NCTH HAYMH KAO I Teopema 2.

Wanoxena tBphema he mam, mopen ocrasor, oMOryhuru 1a TOKAKEMO HEKe IO-
3HATE HEjeTHAKOCTH.

Cunujene npuMjepu mpumjere.

Hekn u3onepuMeTpujcku mpodieMu’

IIPMJEP 1. Opx cBuX TPOYrJIOBa HATOr OOMMA OAPEIUTH OHAj KOME je MOBPIIHHA
majseha.

[loBpmuua Tpoyria 4mje Cy CTpAHUNE IYERWHA @, b U ¢ M3HOCH

P=/ss—a)s—b)(s—o),

'lox n30mepuMeTpUjcKUM IpoBIIeMOM I10Apa3yMjeBaMo IpobieM Ja ce oJ CBUX PaBHUX (u-
rypa garor obuma (mepummerpa — oTyZAa K Ha3uB mpobiema) oipeau ¢urypa Hajselie mospumme.
IIpoGuem je 6umo mo3Har jour y anTmuko noba. Jlerenga o mocranky Kaprarume, Ha mpumMjep, roopu
Ia je rpaXx 6uo carpabeH Ha 3eMJBMINITY Koje ce MOIJVIO OIPAaHMYINTH KOHOIIIeM onApebene my:xume
(morox6a npy KyIOBUHY 3eMJBHIITA).
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raje je a + b+ c = 2s. P uva majsehy spujemmoct xama P2 = s(s —a)(s — b)(s — c),
onuocHo (s — a)(s — b)(s — ¢) uma Hajsehy Bpujemnoct, jep je s craman 6poj. Kako
je 30up umHmIana $ —a + s — b+ s — ¢ = s crajgaH, DOBpmmHA je HajBeha kama cy
cBu ynHHONM jenHaku (Teopema 1), Tj. kamaje s —a=s—-b=s—c¢, 1j. a=b=rc.
Jlakme, Tpa)keHN TPOYTAO je jeTHAKOCTDAHUIHU.

IIpMJEP 2. Op cBUX mpPaBOYTraoHWKA MATOr OOMMa ONpPENUTH OHAj KOME je
noBpmuHa HajBeha.

[Tospmura mpaBoyraoHmka 4mje cy crpanume ny:xkumua x u y je P = xy. Kaxko je
2(z 4+ y) = O cranas 6poj, To je u x +y = O/2 = s cranan 6poj. IIpema Teopemn 1
n3pa3 P mocTmxe MakCHMAJHY BPHjeJHOCT aKO Cy YMHNONM T W Y jeJHAKH, Tj. T = ¥,
Ia je TpaskeHW NPABOYTAOHUK KBAPAT.

o ucror 3aksmyura Morau cMo nohu u ma cpenehn vaunn. U3 penanuje x+y = s

ce mobmja y = s — o, mTo 3amjerom y P maje P = z(s — z) = —2% + sx. Kaxo je

KOe(UOUjeHT y3 KBaApaTHY 4iaH HerarusBal (@ = —1), To oBa Qynruuja uma zajsely
. b s ) s . S .

BpujemHOCT 3a £ = —— = —. Jlame jeu y = s — —, Tj. £ = y = —, OJARIE CIUjeqH

a 2 2 2
IPeTXOJHN 3aKJ/pydaK.

IIpuMJEP 3. Opx cBux Kpy:RHEHX HCcjedaka obmma 2p mahm omaj ca majsehom
MOBPIIXHOM.

Hexka je mar kpysxnum ucjeqax OAB (cnmka 1) ca meETpaiHmM yrioM «, LOJy-
IPeYHHKOM 1 M oxroBapajynum KpyxkHEM JiykoM ny:xkuue [. Ilpema ycmoBy 3ama-
tka je 2r + | = 2p, omakae je | = 2(p — r). IloBpmuEa KpYyRHOT HUCjEUKa je

rl

P = 5 = r(p - 1") = —r? + pr. Oma mocTmwke MaKCHMyM 3a T° = g, OJHOCHO

=29

Cu. 1 Cu. 2

IIPMJEP 4. O cBUX 49€TBOPOYIJIOBA Ca HATUM CTPAHAIAMA HajBehy MOBpmUHY
UMa TeTUBHE YETBOPOYTao.

Hera cy crpamumme werBopoyria a, b, ¢, d; « yrao usmeby crpanuna a u b m y
yrao usamely crpanuna ¢ u d (cauka 2). Tpaxenn 4ueTBopoyrao Mopa OUTH KOHBEKCAH,
jep 3a CBaKM HEKOHBEKCAH IOCTOJH KOHBEKCAH Ca MCTHUM AY:KMHAMA CTPAHUNA U Behom

. a . C . 2 2
noppmuaoM. Ca cimke ce 3akpydyje ma Baxkum P = 5 sin v + 5 siny u a® + b° —

1
2abcosa = ¢ +d? — 2cd cosy. U3 mocaemme penanumje maMo §(a2 +0? -t —d?) =
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ab cos a — cd cos 7y, omakie m HA OCHOBY IpBe IBUje moOUjaMo
16P? = 4(ab + cd)? — (a* + b* — ¢* — d*) — 8abed(1 + cos(a + 7)).
PacraBmamem paziamke kKBaIpara Ha IECHOj CTPAHU OBE jeJHAKOCTHM HA IHHUOLE, KO-

. T .
pumhemem jemmaroctu 14 cosz = 2 cos? S ua +b+c+d= 2s, nobujamo TOBpMUHY
JATOT 4eTBOPOYTIJIIA

P = \/(s —a)(s = b)(s — ¢)(s — d) — abed cos? OHQ_V.

+1

@
[ospmura je oumraemro majseha axo je cos? =0, 7. a+v=180° na je u

4

36up octasa gBa yria 180°, mTo 3HAYM 4a ce pagu O TETHBHOM YETBOPOYLIY UHja, je

noppmura P = /(s —a)(s — b)(s —c)(s —d), s = w.

4

IIpMJEP 5. Opn cBUX TETHBHHX YETBOPOYIJIOBA HATOr OOmMa, KBAaIpaT MMa
Hajsehy moBpmuHY.
[Ipema mpeTxogHOM TpUMjepy HOBPIIMHA TETUBHOT YETBOPOYTIA j€

P=+/(s—a)(s —b)(s —c)(s — d).
P mva makcmvym mctoBpemero kax u P2 = (s — a)(s — b)(s — ¢)(s — d). Kaxo je
s—a+s—b+s—c+s—d=2s=0 cramam 6poj, To npema tTeopemu 1 u3zpaz P>
MOCTU/KE MAKCHUMYM ako je S —a =S—b=s—c=s—d, 1j.3aa=b=c=d, a
IOWTO Ce PaJd O TeTUBHOM YETBOPOYTIY, Y NUTABY j€ KBAIPAT.

Jomr Heku reomerpujcku mpoodsIemMn

IIPUMIEP 6. Ox cBEX TPOYTIOBA KOjU UMAjy HCTY HOBPIINHY jeIHAKOCTPAHHIHN
TPOyrao MMa HajMamU OOUM.

\{\/? = A{/%(s —a)(s —b)(s — ¢) n xopumbhie-

BeM HejeJHAKOCTH IeOMEeTPHjCKe U apUTIMeTHdke cpexuue Gpojesa s/3, s —a, s — b,

3amncra, moxazehm ox jemHarocTn

§ — € JAKO je YCTAHOBUTH HEjeTHAKOCT

VP s

N < 3 25 > 227V P, 3a cBaku
TpOyTao, U Ha Kpajy TOKa3aTW AA jeTHAKOCT yV HOj BAKN aKO M CAMO aKO je TPOyrao
jeTHAKOCTPAHUYAH.

IIPMJEP 7. Ox cBEX DpPaBOYIVIMX TPOYIJIOBA Ca MCTOM XMIOOTEHY30M HajBehy
HOBPIIAHY HMA jeIHAKOKPAKO HPABOYIIU TPOYTLao.
Hega cy karere mpaBOyrior Tpoyria Iy:KHHE @ U b a XHOOTEHy3a ¢, Tana je

merosa nospmmaa P(a) = 5\/c2 — a?. OHa JOCTHXE MAKCHMYM HCTOBDEEMHO KaJ U
2 2 2

P2(a) = %(02—a2). Osmaumvo a? ca x, Taga pymknmja P?(z) = %(CQ—JJ) = —%-%

2 2
sz IMa MaKCAMYM 33 L — %, OZJaKIe je a = %ﬁ Tama jem b= +c2 —a? = g,
Ia je TPOyrao jeJHAKOKPAKO IPABOYTJIM.

IMpuMJIENBA 6. IIpu manaxkesmy MakcuMyMa Omio koje ¢pyrrnuje obuauka f(x) =
axvb — cx?, a,b,c,z > 0, MO¥%e Ce IPUMjEHATH MPETXOIHA MOCTYIAK.
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ITpuMJIEP 8. OKO Kpyra HOJYNDEUYHWKA LYy:KAHE I ONMACATH jeTHAKOKPAKHA TPOY-
rao HajMame MOBPUIMHE.

Hexa je ocmoBuma Tpoyria mysxuse x a Bucuaa h (camka 3). Ako cy yriosu Ha
ocroBunu 2«, umamo |[AD| =z /2, |CD| = h, |OD|=r,a LZOAD = LZOAE = a, jep

je O Ha cuMeTpaju yHyTpPAaIlkber yria Kon rjeMena A.

2
U3 AADO manasumo ga je © = t—r, au3s AADC na
e
je h= gtg 2a. Ioppmmua TpOyria je

pth_ 2

2 tga(l —tg2a)

P nva majmamy BpmiieJ:LHOCT 3a OHE BPHUJETHOCTH (O 33

4r

tg? a(l — tg? a)?

a o he ce mecutn kama mspas tg” a(l — tg? a)? mva
Cn. 3 majsehy BpujemHoCT.
Kaxro je tgZ?a > 0, 1—tgZ?a > 0 (0 < a < 45°) m tg? +1—tg? a = 1, 10 ce mpema

Koje P? = HMa HajMamby BPHjeIHOCT,

Ctgfa 1-tgla s 1
TeopeMH: 2 MAKCHMyM HOCTILKE aKO je = 5 Omak;e je tg? a = =, ommo-
3 . . - .
cHO tga = —=. Crmjenn ma je a = 30°, ma cy yTJI0BE Ha OCHOBUIH jeTHAKOKDAKOT

Tpoyriaa o 60°, mTo roBopu 4a ce Paad O jeJHAKOCTPAHMIHOM TPOYTIILY.

IIPUMJEP 9. ¥ nonty moaxympeunuka R ynmcatu kBamap majsehe 3ampemume.
Heka cy muMeHsmje kBanpa T, ¥ 4 2, Taga je o2 + y? + 22 = 4R? u 3anpemuna
kBanpa V = xyz. V ocrmme marcmmyM kaza m V2 = 22y?2? nocrmse MakcmMyM.

To he ce mpema Teopemnu 1 mecuru ako je x2 = y? = 22, omakie Ha OCHOBY pelammje
3

2 _ _ 2

2 2, .2 2 co2 2
x° +y° +2° = 4R° gamasuMo ga je r° = =z2°=— 0NHOCHO T =Yy = 2z = .
Y J Y 3 Y /3

. . 8
Jlakme, TpakeHN KBAJap je KOIKA MBUIE ﬁ unja je 3ampeMuHa V = §R3\/§.
ITpumJiEP 10. Oxo momre moaympedrumka R OmHCATH TPaBY KPY:RHY KyIy HAj-
Mambe 3aMpeMuHe.
IIpema o3makama Ha ciaund, rgje je |[AB| = 2r, |C'S| = h u npumjepy 10 nmamo:

r=Rctgaunh=rtg2a= , OJJAKJIe ce Mo0uja 3ampeMuHa Kyle

1-tg?a

yo2_ Fr
3tgZ a(l — tg?a)

®yernuja V' mocTmxe HajMamy BPHjEeIHOCT OHIA Ka-

ma tg? a(l — tg? a) uma majsehiy spmjemmoct. Kako

je tg?a > 0, 1 —tg?a > 0320 < a < 7/du

tg?2a + 1 — tg?a = 1, To mpema Teopemm 1 m3pa3

tgZ a(l — tg @) mocTmwwe majsehy BpmjemHOCT aro je

tg?a = 1 — tg?a, omarme je tgZa = 1/2, ommocuo

tga = 1/v/2. Oryn cimjemn ma je r = RvV/2 n h = 4R.

Cu. 4

HacraBak y caenehem 6pojy



