HACTABA MATEMATHWERE ¥ OCHOBHOJ INTKOJIN

Ip Baamavup Muhuh

AJITEBAPCKU CAIP;KAJU Y TIETOM
PA3PEIIY OCHOBHE HIKOJIE (II)

UnaHak je KOMIOHOBAH OJl ()pArMEHATA HAIIEr PUPYJYHMKA 32 HACTABHMKE!.

3. Pazmommm

¥YBon

Nmajyhu y Bumy y3pacT ydeHWKa meTOr pa3pela U MEePUOL Y KOME Ce HaJaze
(mouerak mepuoza (POPMAJHKUX ONEpalUja), ONPENENUNN CMO Ce Ha MOjaM DPA3IOMKA
yBeIeMo ociamajyliu ce, IPETERKHO, HA ONAKAJHO Ca3HABAKE U Bell CTeUeHa UCKyCTBA
y Be3u ca npupomauM GpojesmMa, penamujama u omepammjama y N (Np). Taro emo
pPa3JIOMKe yBeJM Kao O3Hake 3a oxpelene mesoBe m3abpaHUX MEJUHA, HUXOBO YIIO-
pebuBame u onepaiuje ¢ HUMa y TOTIYHOCTA OCJIOHUJINA HA UHTYUTUBHO CXBATAHE TUX
[OCTyTaka a CBOjCTBA cMO m3Besu kopucrtehum ce omrosapajyhum cBojcTBuMa mpupo-
manx 6pojesa, omaocHo 6pojesa u3 Ng. Taro cMo msrpamam cTpyrrypy (Qg, +, -, <)
7 KPO3 KOHKPETHE aKTUBHOCTHY, TOKA3AJIU KAKO CMO je MOTJIM M3TPAIUTH U Aeduaunry hu
pasioMak kao koauunvk a : b, a € Ng, b € N. Tpehu npucryn, y kojem 6u ce paiom-
M TI0jaBUJIM Ka0 pemiema jenHauuna obauka bx = a, a € Ny, b € N, camo ce nasupe
KpPO3 HACTaBHY jexuHuiy 5H.20.

Hactojamu cMmo ma, mHaue TpagunOHAJHE, CaAp:kaje U3 oBe obiacTu 0OpamuMo
y3 BUIE JOKAJHUX NeNyKIuja, HOKa3yjylu CBOjCTBa pesamuja W omepamuja y QS’, y
HAOU [a Te JOoKa3e yueHunu Hehe mOKUBETH KAO CyBUIHO onTepeheme. Bume takBux
AKTUBHOCTHU YIPAIUIn CMO y HacTaBHe jexunuie 5.11 u 5.12, nocsehiene memumvantom

a .
3allICUBalY Pa3loOMaka 1 HpeBObeny CTaHIdapOHOT (6) 1 JenUuMaJJHOT 3aIlliucCa JeaJHOr

y mpyru. Mwucaumo na je To ompaBmaHO, Kako 300r OoJber pasyMeBama la Ce OBJe
pamy 0 ABa Pa3aMuMTa 3anmuca (IpeCcTaBibamha) MATeMATHYKAX 00jeKaTa, MTO MODa,
HEM30CTABHO, YUYEHUK IIOHETW W3 IIKOJE, TaKo W 300r MOryNHOCTH Oa ce yKake Ha
IpUMeHe HaydyeHuX caap:xkaja o mesusoctu y ckymy N (Nj).

CeecHu cMO na mOoceOHM KOMEHTAD 3aCiyiKyje Halle ONpeNesbeme Na MEMOBUTE
OpojeBe yBemeMo Ha caMOM Kpajy riaBe. 1o je pe3ysiTar Haller yBepema la CE OBa-
KBUM DACHOPENOM HACTABHUX jeUHUIA MOjeIHOCTABILYje 00pana OCHOBHUAX CAIPKA]ja,
IITO IPEJCTaB/ba OCTBAPEE OMNIITEr 3aXTeBa A& Ce, aKO je ONPABNAHO M OCTBAPJLUBO,

1 Buammvup Muhinh, Bepa Jomkosuh, Ipupywwus yz yubenux mamemamure 30 nemu paspeod
0cHOBHE WKoAe, 3aBOL 3a YIUOEHUKe U HACTaBHA cpencTBa, beorpanx 2004, 84 crp.
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HACTABA PACTEPETU. Y OCTAJIOM, 3alMCUBAKE HEIPABUX PA3JIOMAaKa y OOJIUKY MEMOBU-
Tux OpojeBa MOJECHO je caMO 3a HEMOCPENHO yOouaBame HUXOBUX NEJUX HeJIOBa U, HA
Taj HAUWH, NUCake y 00iuKy 30MpoBa Ieaux IeloBa U MPABUAX PAa3jIoMaka y3, Tpa-
IUIMOHANHO (M HUYAM ONPABIAHO), M30CTaBbamhe 3Haka +. CBe nalbe aKTUBHOCTH
3axTeBajy NOIATHE, MOHEKAT ¥ CIOMeHe, IOCTyIKe, KojuMa ce HagokHaDyje wmmm Ha&—

rJamaBa , IPUCYCTBO“ YIPaBO TOT, MPUKAPBEHOT 3HAKA, WM MpPEBOheme Ha 3amuc 3

iy germMadtay 3amuc. Quekyjemo na he 3HaTHA MHEPHUja OOPA30BHOT CUCTEMA, M U
I,ETOBOT ZIeJIa KOjU Ce OJHOCH HA HACTABY MATEMATHUKE, PE3YITUPATU U3BECHUM OTIIO-
POM IIpeMa OBOM HAIleM MOKYIIajy panuoHaidusamuje. Mnak, oxpabpeHn YnmbeHuoM 1a
[OCTOje y CBETY, JIi U y HAIeM HEIOCPETHOM OKPYIKemhy, OBAKBA, 1A YaK U PaIAKAJ-
HUja pellema (HeMa 3aliCBaiba HEIPABUX Pa3jioMaka y O0JMKY MeMoBUTUX OpojeBa),
OLIpeNesMIN CMO Cce 3a oBaj mokymaj. Haj3anm, kako To pauyHapu IPeNO3HA]y U KaKO
OIIEPUIIY C HENPABUM PAa3JIOMIVMA, IPEICTABHEHUM Y OOJIMKY MEmOBUTUX OpojeBa’
Kako oun (pauymapu) nmpukpusajy 3Hak +7

ITojam pa3zmomka

[Torkymanu cMo ma OBy HACTABHY jeMUHUIY 0OpaauMo ociamajyhu ce y m3BEeCHO]
Mepu Ha pasuje (y apyroM, tpehem u yeTBpTOM paspeny) ycBojeHa 3Hama. Tpebaio
fu ma ce crammoct usabpane jemuuune y onpebhenoMm komtexcry (uuje menoBe O3HA-
YaBaMO Pa3jIOMIKMA) IOMepH IpeMa CTUHAkY MOryNHOCTH Aa ce OHA MOKe II0jaBUTU
y BUIIE MAEHTUYHUAX IPUMEDPAaKa, U YAHEHUIM Na Ce Ta LEeJIUHA ,0AP/KABA " IPUIUKOM
IBEHOT [eJheiha Ha JeNoBe Ha pasiuunTe HaumHe. Moskoa je U OBO IpUIMKA A Ce,
y jeHOCTABHUM CUTYaldjaMa M3 CBAKOIHEBHOD ;KMBOTA, YKAKE HA UUHEHUIY 14 Ce
MATEeMATUYKA TOJMOBU IPAlie y3 IPETIOCTABKE O MICATHUM (3aMUILLEHUM, IPETIO-
cTaB/beHrM) yciaoBuMa. Temko je, ycrBapu Hemorylie, y IpakCcu OCTBAPUTH A& TOPTA
Oyne obauka mpaBOr BajbKa U A IPUIUKOM Cedema Oyle hcedeHa Ha jenHake (IOLy-
JapHe) KpUIIKe ¥ Aa, y3 To, Oynxe ,oxp:kaHa® kouawnuuHa. V3Becna konuuumua he ce
OPWIENATH HA HOK, & U OKO WM PYKa WU CUMIATHUja CIABJLEHUKa e, CIyduajHO MiIu
HAMEPHO, JIONPUHETH A8 HEKO mobuja sehe mapue. Asu, Mu cMO ceOU JOIEIMIN TPABO
14 HA TAKBE, IPAKTUYHE CMETHE, 3a00PaBUMO, 114 IPETIOCTABIBAMO [ je CeUemhe TOP-
Te U3BpIIeHo naeanno. ClIuyne CMETHe MOMKEMO MOBE3ATU U Ca JOMILEHEM YOKOJIAE,
NeJbemHeM Torave, ... , all U Cca Je/belmeM Ny:KU Ha IBa, YeTUpH, ..., jeIHAKA Nena,
JleJbelheM IPABOYTAOHUKA WM HEKe Apyre (urype y paBHU Ha HOLyAApHE IEJIOBE.

Sauemapyjyhin pazauuurocT canpskaja U oBe HecaBpUIEHOCTHU (LIyM) (OPMEPAMO
AICTPAKTAH MOjaM PA3JOMKA, 3a KOjU O3HAUABAWE OAroBapajynux memoBa pa3iumdu-
1

TUX IenrHa npencraBiba npumepe. Ha taj Haume paszinoMxom 3 03HaYaBaMO jeIHy

TOJIOBUHY jaOyKe, jeHy MOJOBUHY Tabje YOKOJALEe, ... Y MATEMATUIM OMEPUIIEMO
ANCTPAKTHUM [IOjMOBUMA, Ta e y CBUM IpUMeprMa, ¥ KOjuUMa Ce EHBUMa KOPUCTUMO,
myM OuTU OACTpameH. Ako, Ha TIpUMep, KasKeMO A je MOJOBUHA yYUEHUKA OJCILEeHA
V3 mobuso omneHy 5 Ha IXCMEHOM U3 MATEMATHKE, 4 y ONEBEHY je YKYIHO 28 yUeHUKA,
Taga 3HaMO (M3padyHaBaMo) Ia je OGpOj TAKBUX YUEHUKA je[HAK [OJOBMHU YKYIHOD
Opoja yueHuka y omesbemy, makie, jennak 14. OBme cMO M3paUuyHAJIU jeIHY MOJOBUHY
Opoja 28 yueHuka y V3 a HUCMO TPa:KUJIM jeIHY IIOJIOBUHY HEKe IPYre KapaKTePUCTUKE
ckyna yuyeHnka V3. Moram cmo, HA IpuMep, TPAKUTHU je[HY MOJOBUHY YKYIHE Mace
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yueHuka V3, U3paskeHe y KUiorpaMuMa (3a0KPYTIbeHO) WK jeJHY MOJOBUHY IIPOCEUHE
BUCHHE, U3DAKEHE Y LEHTUMETPUMA (380KPYTVHLEHO).

ITpomupueame u ckpahuBame passomara; ynopebuBame pazmomakxa

Y Hamoj roHuenuuju obpale cagpikaja U3 OBe HACTABHE TeMe MPOMUPUBAIE U
ckpaliuBame pasioMaka je OCHOBA 3a CBE pejlalldje W Olepanuje y CKYIy Q0+. MTpum
TOME je B)KHO y IOBOJPHO] MEPU HAIJIAIIABATA ga Cy 00a OBA HMOCTYNKA OCJOHEHA
HA paHuje UCTAKHYTO ,0Ip/KABame " KONTUuMHe (BeINUMHE) IPWINKOM HEeHOT Aeihemha
nnu objenumaBama nenoBa. llpeamaxkemo ma ce obaBe3Ho 3anucyjy cBu Melhykopaim,
Oynyhu ma ce TuMe 4yBa KOHTAKT Ca MOJA3HUM O0jeKTOM (DPA3JIOMKOM), ITO CE CMa-
Tpa BAKHUM €JIeMEHTOM H00pe HACTaBe MaTeMaTuke (1 He CaMO Hhe) U ¥3 TO MOXKEMO
OPATUTH, YYECHWIM U HACTABHUK, CBE yUUIEHEe KODake M BUXOBY ompasaanoct. Crora
hemo moacrunaTy ma yYEHUIW IUIIY:

3 3.2 6 3 6
= — eCTO — = —.
yMeet 10~ 20

10 10-2 20
OBge u mame mMTeIUMO IPOCTOP, & Y HACTABU je 0OJbe MOCTYIATH HA [MPABU HAUMH.
Hecro Tako hemo nonctunaty (tum pegom!):
24 2-2-2-3  2-2

4
e e e D(4,9) =1
54 2.3.3.3 3.3 9 (49 =1,

o 24 12-2 12 4.3 4
oSt “—_ D49 =1,
54 27-2 27 9-3 9
o 94 8.3 8 4.2 4
_:—. = _—_—=——=—, D(4,9):1,
54 18-3 18 9-2 9
WY, €BEHTYAJHO,
24 4.6 4
= = D(4,9) =1
54 9.6 9 (4,9)=1,
YMeCTO
24 12 4
54 27 9
nin
24 8 4
54 18 9’
nin
24 4
54 9

[Tpu ToMe mpemmakeMo na ce 06aBe3HO MHCUCTUPA Ha IPOBEpH Ja Ju je ckpaliu-
Bame U3BPIIEHO 10 Kpaja, y3 oAroBapajyle 3ammcuBarme T€ UYMEHUIE.

Y YubeHUKy je MIyCTPOBAH IOCTYIAK IPOIMPUBAKHA PA3JIOMEA a IOCTYIAK CKPa-
huBama mmje. Vmamaum cMO mpuiIvke ma ce, 3ajeHO C YUYEHUIUMA, KOjUMa CMO IO-
KyIIABAJU Ja UIyCTPyjeMo ckpalinBame pa3ioMaka, yBePUMO, IPEKO HEKUX NUCAHUX
MaTtepujana (IOAylle MHOCTPAHWX ), KAKO TAKBO MIyCTPOBAHE MOKE IENOBATU HEIPH-
pozHO, jep moapasymeBa o0jemumaBame IPeTXONHO nobujenux menuha. Buia je To
CIIUKa TOpTE, u3lelheHe Ha 24 jemnake kpumke u 9 kpumku je mpadupano (kao meo
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Topre Kojy je Ama mojesa y Toky mama). Ha Taj HaumH cMO nMaso uHGOpMALMjY AA

je Ama mojesna y Toky mama 2 topte. Jlajbe je mMpemIoKEHO Ia ce Mo 3 Maje KPUIIKe
objemune y Behy kpumky u tako nobuje 8 Behimx kpumkw, on Kojux je 3 Ana mojeina
9

y TOKy mana. Tpebaso je ma Tako Oyae MIyCTPOBAHO M-33°-% MebyTunm,
Munom je omvax ymutao: ,A rako here, mpodecope, ,aemuru“ Beh uceueHe Kpu-
mre? ¢ 3ancTa, Kako, a y3 1o u 3amro?! Ha moctynak ceuema 8 Behnx kpumku Ha 10 3
Mame KPUIIKe, MTO je WIYCTPOBAJIO MPOIMUPUBAK,€ Pa3jioMaka, HUu Muion HU HeroBu

APYTr'OBU HUCY MMaJIn HpI/IMe,H6€.

CragmapaauM nocTynkoM ymopeluBama pasioMaka jeJHAKMX WMEHHIANA TaKO
mTo yunopebyjemo muxose Opojuore, Mu ynopebuBame TakBuX pa3ioMaka CBOLUMO
Ha ynopebuBame nmpupomaux Opojea. [lorpeba 3a mocrynkom cBobhema Ha pa3ioM-
K€ je[HAKMX MMEHWIANa NOBOAM HAC y CUTYalWjy Oa ce OmpeneauMmo u3mebhy nBejy
moryhroctn. Jemna on ®UX je DMPEKTHO MPOMUpHUBaHe 00a pasioMka (IPBA UMEHW-
oLeM IPYTOr a APYTY MMEHUOLEM IPBOT) a ApYra je cBoDeme Ha HAJMAKY 3a)eTHIYKY
MMEHUJIAL, IITO MOAPAa3yMeBa HAJNAKEHE HAjMAmher 3ajeJHIUKOr CaIp/KAOoa NMEHNTIA-
na. Wako apyru mocrynak meiyje palMoOHANHUjE, V ,, UTPU“ Ce I0jaBibyjy MO MPABUAILY
Mamu OpojeBr a u mpuUMep je IpUMeHe PaHKje HAyUeHNX camp:kaja, CMaTpaMo 1a MpBe
mpuMepe Tpeba 00aBe3HO pamnTu AUPEKTHO, kKopuctehwu ce mpsom moryhmomhy. Ha
Taj HAUMH Ce Oy:Ke UyBa Be3a ca HoJasHuM mpobiemoMm u moapskaBa ocehaj Behimme
ydeHnKa ga OuM 3aCUTyPHO M caMu Tako mocTymuiau. Hapasuo, y apyroj dasm hemo
ce, obaBe3Ho, kopucTuTy u Apyrom moryhuomhy, uctuuyhu je mpe cBera Kao mpume-
Hy paHHUje yCBOjEHUX MaTeMAaTWUYKUX 3Hama. llpmmep 19 y yubenury he, BepoBaTHO,
HeKuM yueHunuma (a Moxkna u Behimau) Gurtu Heobuuan u3 6ap nsa pasmora. Ipsu je
YMLEHUIA, 3 jeTHAKOCT 3aJ0BOJHABA]Y MApOBU IPUPOTHUX OpojeBa a APYrHd TO IITO
ux je Bume (y HameM ciydajy detupu). Takas mpuMep NONPUHOCH ,pa3bujamy “ cre-
peoTuna na je pememe jeIHAUMHE, a OBa jEIHAKOCT TO jecTe, jeUHCTBEH MPUPOAAH
Opoj, a yueHHMnu ce Kpo3 mera cpelly u ¢ MeTOIOM pelmaBama 3aJaTaka mpebupamem,
PAa3JIMKOBAKEM CIydajeBa.

Cabupame passiomara; cBojcrBa. O my3uMmame

Cmarpamo na HaumH yBoDema pazioMaka 3a KOJU CMO Ce OIPEINeNUIN BOIUA Y-
PEKTHO [0 HpeIIoKeHOT HaumHa obpae omepamuje cabupama pasjioMaka, CBOhemeM
Ha cabupame TpupoaHux OpojeBa mobujenux mpebpojaBameM menuha n3abpane mesu-
HE Y CBAKOM O] JIUC]yHKTHUX JEJOBa, YMjUM OOjeumbaBambeM (YHUPAmEM) Ce HAJIA3’
Tpaskenu neo. llpemmaskemo ma ce, y umiby 4yBama Be3e Ca MOJa3HOM CUTYAIN]OM, IPU
cabupamy pasjioMaka pas3iMuUTUX UMEHUIANA, HUXOBO CBODeme Ha PA3joMKe jemHa-
KUX UMEHUJIAIA y TTOUeTKY BpII 00aBEe3HO MPOIMUPUBAKEM IIPBOT CabUpKa UMEHUOIEM
JIPYTOr ¥ IPONIMPUBAKEM APYror cabupka uMenuolneM npsor. llakie, ob6aBesHo je:

5 7 5-15 7-12

12+15_12-15+15~12
5-15+7-12 159 53

12-15 180 60’
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a e, 36or S(12,15) =60, 60 =12-5 =15 -4,

5,7 _55 T4
12 15 12-5  15-4
5-5+7-4 53

60 60"

Y ommreMm ciaydajy TIpeaHOCT AajeMO IOCTYIKY

a-d c-b

‘ +

d b-d d-b

a-d+c-b
b-d

z 4
b

Tex y apyroj da3m MoxeMo ce, 300r Moryher u3beraBama padyHama C BEJIUKUM
OpojeBUMa, KOPUCTUTKA U HAJMALUM 3ajeTHUYKUM CANP:KAONEM MMEHUIAIA.

CpojcTBa omepamuja u peramuja y mpommpenoM csery Gpojesa (Qg) ussomu-
Mo kopucrefin ce Beh ymosmatum cBojcTBuMa oarosapajyfiux omepanuja u pesnanuja
y moaasuoMm csery (Np). To je cmyuaj m ca omepamujom cabupama. HMaro cMo y
YubeHVKy HaCTOjajy Oa, IPUIMKOM TAKBUX [O3MBaa Ha CBOjcTBa cabupama y Ny,
Ta CBOjCTBA MCTAKHEMO U MMEHYjeMO, IPOMAKJIO HAaM je Ca MCTAKHEMO U HMEHYjeMO
CBOjCTBO Jeibema 30upa OpojeM, KOjuM CMO ce KOpUCTWiau y Buime HaBpara. Crora
IpeIIakeMo Ja Ce TOM IPYINKOM (THM IPUINKAMa) MOJCeTUMO Ha mpuMepe 28, 29, y
KOjuMa je, IOJ YCJIOBOM Ma OAroBapajylu KOJUYHUIM TOCTOje, TIOKA3aHO Na BaKU

(m+n):p=m:p+n:p,
WTOo cana mumeMo (KOJMYHUNY Cy DPA3JIOMIM)

m-+mn m n

p p p
Ogo, y curyaijama Koje ce OBle U JaJbe YECTO jaBibajy, MOMkKe [JIaCUTH U

a=0bq+r, 0<r<b,
a bg+r r
_ =g+

b y 1Ty

CaecHu €MO 712 je TOKa3UBAHE YMILEHWIE Ja C€ CBOJCTBO KOMYTATUBHOCTH OIEpAa-
je cabupama 4yBa NPUINKOM TPOMMpena cBeTa OpojeBa ca Ny Ha Qg, MaKCUMyM
KOjU MOMKEMO MOHYIUTU yuyeHunuMa, ouekyjyhu na he pehuna pasymeru, a m3Bectan
Opoj ymeru m ma pempoaykyje. Baskno je momcrtahm mx ma mpuxBaTe Kao CBOjy, IO-
Tpeby ma ce TakBa TBphema NOTKpembyjy HekuMm usBoDemuma (HOKa3uMa), ajau je
o6aBe3Ho Ja cBu OyAy y CTamy I, Y KOHKPETHOM IPUMEpPY, UCKakKy TBpheme u yBepe
ce y HeroBy TAYyHOCT.

[TormyrocTH pamu GopMyIrCAIN CMO U TOKA3aIN CBOjCTBO ACOIWjaTUBHOCTY OII€-
panmje cabupama paziaoMaka. Hbume ce 4ecTO KOPUCTUMO U, UCTUHU 32 BOJLY, TPU-
XBATAMO T'a, U MU U yUeHuIu, 6e3 MKAKBOr moxo3pema. llopen Tora, mokas je, HYMKHO,
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onrtepehen ca myHO CI0BA M TEXHUUKAX AETAJBA U CUTYPHO OM MHCUCTUPAE HA HEro-
BOM U3BODemy HAMILIO Ha OTHOp KOJX yueHuka. CTora mpemiaskeMo Ja ce IPUMEPOM
UIYCTPYje OBO CBOjCTBO, (GOPMYJIUIIE Ce, & AOKA3 M30CTaBU. AKO HEKU OJ yUEHUKA MO-
KajKe MHTEePecoBame, MOKe My ce NOHYIUTH A 3a ,,CBOjy Aymy  Hayuw noka3. Mako
OBO CBOjCTBO Jaje OCHOBY 3a M30CTaBJ/baH:€ 3arpaja, IITO MOKEMO HAIOMEHYTU WHCHU-
crupajyhu Ha TOMe, mpemnakeMO ma ce W OBIEe W Aajbe KOpucre 3arpane. boume je
ynoTpebuTy 3arpaje u Ha MeCTy Ha KOME€ TO He MOPaMO Hero crelin mreTHy HABUKY
,,CKOHOMUCAa “ 3arpajaMa, mTo, 0 TPABUILY, JOBOIMA M0 O30WHHUX I'DEIIaKa.

WNaxro cmo crimonn ma 6poj 0 KOPUCTMMO KAO HEYTPAJHU €JIeMEHT 3a cabupame
y CBaKOM KOHTEKCTY y KojeM ra cpehemo u cabupame je NeQUHHUCAHO, IPEIIAKEMO
la ce jeIHOCTaBaH IOKA3, OCJIOHEH Ha YWmeHHuNny na je 0poj 0 HeyTpanHu egeMeHT
3a cabupame y crpykrypu (Ng,+,), ma 0 jecTe HEyTPAJIHN €JIEMEHTH 32 CADUPAmE
ny (Q0+) m3ene. OBO mpencTaB/ba Maty, HE IPETEPAHO 3aXTEBHY, BexOy m3Bohema
3aK/YUYAKA HA OCHOBY IPETIOCTABKMA U MO3HATUX YMIHEHUNA, IPUMED T3B. JIOKAJHE
e nyKITje.

Y Besu ca omy3uMameM Ce MO)Ke IOHOBUTH TFOTOBO CBe INTO je PEUEHO Yy Be3u
ca cabupameMm. Mauie Temrohe pesynatupahe u3 yumeHUne ma Ce OMY3UMAE MOYKE
U3BPIIMTH, pa3iuka Halln (M3padyHaTH) caMo MO YCIOBOM 74 je yMameHuk Belim on
yMamuona wim My je jemHak. Ho Ha TakBe remkolie cMo ce Beli HABUKJIU y Be3u ca
onmysumameM y Np.

[Ipennaskemo na ce mocebHa Hakma MOKJIOHK Be3u u3MeDy cabupama n oxy3uMarma
pas3iomMara. 3HAMO 14 Cy jeIHAKOCTU

a+b=c¢c, a=c—b, b=c—a

eKBUBAJICHTHE, ,,DABHONpAaBHE“, 3a CBakKo a,b,c € Ny, ogrocHO 3a cBako a, b, c € Qg
3a koje moctoje (y No, omaocuo Qé) cBu Hammcanu Opojesu. Kopucuo je oBe Bese
WIYCTPOBATHU Ca BUIIE IPUMEPA.

Muoskeme pasiomara; cBojcrBa. Jlememe

Nwmajyhn y Bugy na je mema Ha KOjy MU pPearyjeMo MHOMKEHEM Y OBOM CIydYajy
CJIO/KEHA, TEMmKO je OUEKWBATU Oa yYeHUIW Oe3 MHOMmTBA ypabheHux u HA OAroBapa-
jyhu HauYMH MIyCTPOBAHMX NpPUMEpPA CXBATE M MPUXBATE NEOUHUNA]Y MHOKEHA IBA
pasmomvka. Illupoko je mpuxBaheno ma je 0BO mpaBo MECTO Oa Ce, y3 MOIACTHUIAje ca
ONIayKAjHOT HUBOA KPO3 BUIIE IpUMePa, olepalyja fe(uHUIIe U, 3aTUM, HeHa CBOjCTBA
r3BeNy HemocpenHo u3 meduunnuje. Ilakme, My cMO NePUHUCAIN y CKYIy QS‘ mpo-

a c a

M3BOJ PA3JIOMAKA 775 Ka0 PA3JOMAaK KOJUM Ce M3PaKaBa 5 €0 OX 7 Ha Taj

HAUMH HAILIU CMO Ja je
a ¢ a-c

b © d b-d
rue je (O O3HaKA 32 ONEPAIN]y MHOXEHA PA3JIOMaKa, NOK Cy O3HAKE - Y OPOjUOLy U MMe-
HUOINY PA3JIOMKA Ha MECHOj CTPAHU OJ paHUje MO3HATE O3HAKE 3a ONEPAIdjy MHOKEHA
y ckymy Ng. Y Yubenuky cMo U 38 MHOKEHE PA3JIOMaKa CAuyBajd CTAHIADIHY O3HA-
Ky jep Ou KOMeHTap, KOju CMO yIpPaBO HABEJM, YUEHNKE BEPOBATHO 30VHMO U M3a3Ba0
koI BuX 030mmHe Temkohe. JacHO je ma cMO caMyaH KOMEHTAp MOLJIM JaTH U y3 cabu-
pame pa3yIoMaKa ajy CMO T'a U30CTABUIIN, YBEPEHN Ja je Y TOM ClIydajy cBe OUiIo jacHo
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U Hallle CIOHTAHO pearoBame Ha moHyDeny memy (mpeGpojaBame meaulia IUC)yHKTHE
yHUje) IPUPOLHO.

Baxkno je mamomeHyTH ma ce, KPO3 HaJbe AKTUBHOCTU, MOPAMO YBEDUTH Ia C€
BasKHA CBOjCTBa omepamnuje MHO:Kema OpojeBa y No uysajy. Ilpe cera mopamo ce
yBeputu na je, 3a a,b € Ng C Qg

a®b=a-b.
To cnemn HemocpenHo u3 DedUHAIT]E:
a b a b a-b a-b
o= b eeb=goy =gy s st

CBojcTBa KOMYTATUBHOCTY 1 ACOLMjaTUBHOCTY onepanyje © (y3 kopumlieme o3Ha-
Ke ) IOKa3zaHa cy y YHeHuKy. Y normyruliemo ux cienehunm.

3namo na je 1 € Ng u 3a cBako a € Ng Basku a -1 = 1-a = a. 3a cIpyKTYpYy
(QF . ©) paxar:

1° 1€ Qg;
20BaCBaKO%€Q8_Ba>ﬁﬂ%®1:1®%:%.
3aucra, wera je m € No\ {0} = N. Onga je, SaCBaI{OTaRBom,l:%HCTOFa
je
@ {_%om_am_a
T Y m T hm b
lor="Cpr=2_2
b m b m-b b

[TapoBu pasmomara umju je mpousBos 1 3aHUMJBKBE Cy camu 10 cebu. Y ckopo he
Ce jaBUTH KA0 PEIUIPOYHM PA3JIOMIM, aJi HUje Ha oAMeT Bell OBle HArJacuTd 1a 3a

a b . . .
a # 0 u b # 0 pazmomun 3 ¥ — MMAajy HABENEHO CBOjCTBO. 3HAMO Aa Ne mojaM WH-
a

BEP3HOT €JIEMEHTA ¥ HEKO] CTPYKTYPU, MUTALA HErOBOT MOCTOjalmha U jeIMHCTBEHOCTU
y 3HauajHOj Mepu obernexuTu 0Opanry anrebapckux canapsxkaja. Crora cmarpamo ma je
ompasaano seh caja majaButi ma 3a cTpykTypy (Qg,-) OH MOCTOjU 32 CBAKM eeMenT
pasmuunt ox 0.

Y Be3u ca (QOPMYJIAIjOM U NOKA3UBAKBEM CBOjCTABa KOMYTATUBHOCTU U ACOIN-
jaTUBHOCTH OmepaIyje MHO:KEHma pPa3oMaka, UMajynu y BUAY HAUWH HA KOjU CMO je
JIe(QUHACANN, IPeIJIAKeMO 1a ce Oap jeoHO O BUX IOKaKe.

Jlamu KOpak y yIOTIyHaBamy CBOjCTAaBA ONepannja cadupama U MHOKEHA Y QS‘
Moskemo yumanTn 0e3 temrkoha. Ilomcrumaj u3 ckyma Ny y KojeM cMO mokazaim ma
BaKM IUCTPUOYTUBHOCT MHOMKEH:a y OJHOCY Ha cafupame (y3 M3BECHA OTPAHMYECHA),
y3 KOpumNeme TUX CBOjCTAaBA, PE3YJITUPA AUCTPUOYTUBHOMINY MHOMKEHA Y OJHOCY HA
cabupame 1 y ONHOCY Ha oxy3uMame (y3 orpanmdema). CaMm IOKa3 je riomasan u
MO:K€ Ce M30CTABUTYU IPWINKOM PEANN3aNuje OBE HACTABHE jeIVHUIE.

Hepunucame onepanuje gebema pa3ioMaka IoMohy Bese uamely omepanuja MHO-
JKEeHma U eJbeha je Y OBOM TPEHYTKY PAIMOHAJHO U BOAYW HAC AUPEKTHO IO CBUX CBOj-
craBa u Moryhuoctu npumene. Ctora Ha oBoMme MecTy HelieMo yiasuTu y neTasbHujy
paspaly TakBUX Canp:Kaja.
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[TonceTuMmo ce unak ga cMO IO caja YTBPAWIU I je OIepalrja MHOXEHAa Pa3lo-

MaKa 3aTBODEHA, ¥ Qg, najele Qar ¥ MMa CBOjCTBO 14 33 CBaKU 3 € Qg BasKI

a a a

a
Y3 1o 3a caku paziomak — € QF \ {0}, mocroju memy pemumpouan pasmomar — €
Qg \ {0}, rakas ma je “

()

=1.

ISERS
ISHES

a
b

Sl S|

BaxHo je HAmOMEHYTH A je CBAKU €JIEMEHT P cryma QF \ {0} xoju ncnymana
q

(s * %) =1

SaS
ESEES]
ISH k]
S e

. b . . + .
jemsak —. 3aucTa, Ha OCHOBY paHHjUX cBOjcraBa cTpykrype (Qg ,-) u penanuja (xx)
a

u (x * %) cuenu

p_p _P (aby_(payb__b_b
g q g \b a) \g b)] a a a

HamoMenumo f1a, Ha CJMYAH HAUMH, CBAKY eJeMeHT ckyna Qg 3a Koju je ucmymeno
(), Mopa GuTu jemnak 1. 3aucta, kan 6u To 610 Heku exeMent e € QF , mvmasu GucMo

a
IIa 33 CBaKO 3 S Q(J{ BaKU

Crora (y3mMumo % =1€Q)
l=1-e=e-1=e¢,

mTo noka3yje Hame TBpheme. [lakie, Mopa OuTu e = 1, mITO 3HAYM A& je € HEKU Of
1 2 3 4

pa3JjioMaka
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