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Jp Bojucnas Aunpuh
PEIITABAILE ITPOBJIEMA HA BUIITE HAUNHA

KBanureran pan y HACTaBM MAaTEMATHKE [IOAPA3yMEBa HU3 MOCTYIAKA KOjU UMA]y
3a OWJ/b Ja AKTUBUPA]Y KPEaTUBHE CIOCOOHOCTU yUYEHWKA. JeoaH Ol 3HAYAJHUjUX IIO-
CTyIaKa Jja Ce TO IOCTUTHE je yUeme pellaBameM Mpo0JeMa Ha BUIIE HAUNHA, YUME Ce
mupe MaTeMaTUYKM BUAUIM 1 moBeflaBa pemeproap miaeja yueHUKa, aju U Pa3BUjajy
CTBapajavke CIOCOOHOCTH. Y OIHOCY Ha KIACHYHO yUeme IIyTeM pemaBama Ipobiie-
Ma HeMa HeKuX BelMX, HOBMX METOAWUYKUX IOjeAUHOCTU, a CIEeNU(PUUHA DA3IUKA je Y
TOME TITO Ce 3a jelaH Te UCTU mpobieM Tpa:ku Bume uaeja. Ha Taj HAUUH ce TOCTUKE
METOOJIOMKA PA3HOBPCHOCT YUEHNKA U ,, TPEHUPA " UCTPAKUBAUKN OYX.

OBaj MUIAKTUUKO-METOIMYKM MOJEJ je n0o0ap u 300r TOra mTO je HEeroBa IpH-
MeHa Moryha (poHTAnHUM, IPYIHUM U WHIWBUIYAJIHUM IPUCTYIOM. BaskaH neo oBOr
METOAMYKOT MOJeJNa je Mpe3eHTalrja pemema U Tpeba BOAUTH padvyHa na OHA Oyme
noOPO TaHMpaHa, PA3HOBPCHA U e(pUKACHA. 3aTO je HEONXOAHO YUYEHUIMA 00jacHUTH
3HAYaj pelneBama jeIHOT UCTOr HPOoDIeMa Ha BUIIE HAUWHA U IPEIJIOKUTH Aa KaIa TOX
je To moryhe Tparajy u 3a ApyruM pemiemnuMa JATOr IpobJeMa.

PemaBame npobieMa Ha BUIIEe HAUMHA WIYCTPYjeMO Ha mpuMmepy nBejy luodan-
TOBUX jeIHAYMHA.

3ANATAK 1. Ompenuru cBe mpupoiHe OpojeBe T U Y TakBe la je HUXOB 30up

IIeT ImyTa MabUu O IUXOBOT l'IpOI/I3BO,I[a.1

Pewemwe 1. Axo ce jemmauuna xy = 5(z+y), 1j. xy—5x—5y = 0, Tpancdhopmumte
y xy —bx — by +25 = 25, nobuja ce jennaunna (x —5)(y —5) = 25. JacHo je na v —5
moske Outw 1, 5 mm 25, ma je € {6,10,30} a cBa pemema npoGmema cy (6,30);
(10,10) u (30,6). larae, npoGuem je pemen KopumhemeM TPOU3BOIA.

5 5
Pewewe 2. VI3 xy = bx + by caenn na je x = 7@/5 =5+ — Kaxko je x
Y= Y=
opupomaH Opoj, TO U AECHA CTPaHA jeHAKOCTY MOpa OUTU mpupoiaH Opoj, ma je y — b
nemmian 6poja 25, To jecr (y —5) € {1,5,25}. Ypebenn naposu (6,30); (10,10) u
(30,6) cy pemema npobaema. [Ipobiem je pemen kopumhieneM KOJTUUHUKA.

Pewewe 3. U3 jemmaroctu xy = 5(x + y) jacuHo je ma je jeman on OpojeBa T win
y nemus ca 5. Hera je x = 5k (k € N). Tana je bky = 5(5k + y), 1j. ky = 5k + y.
5k

Crnemn ma je (k— 1)y = 5k, ma je y = —7

LPau 60sme mrycTpanuje edekTa IpUMEHe YUeHa Ty TeM PelaBamna TpobIeMa Ha BUIIe HAYMHA 1ajeMO
II0 HEKOJIMKO pemema 00a mpobiema.
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Kako cy k u k — 1 y3ajamuo mpoctu 6pojeBu, 1o je k — 1 campskano y 6pojy 5, ma
je k=2 wum k = 6, a onrosapajyhe Bpeanoctu 3a x cy 10, ogrocuo 30. Kao pemema
ce nobujajy ypebenu maposu (10,10) ommocuo (30,6). Axro ce y3me ma je y = bm
(m € N), ciuuruM pa3MaTpameM ce Kao pemema xobujajy naposu (10,10) u (6, 30),
ma cy cBa pemema gare jensaunue (6,30); (10,10); (30,6), a mo pemema ce TOLLIO
KopumliemeM nebUBOCTH OpojeBa.

11 1
Pewewe 4. I3 vy = 5(x+y) nememem ca Sry nobuja ce —+— = 5 JacHo je ma
x Yy

cy x u y npupomau 6pojesu Behu on 5. Ako, He ymamyjyhu onmroct, mpeTmnocTaBuMo

1 1

majexr <y, oHmaje — > — maje — < —+— = - < —. Cuemu na je ¢ < 10,
T Y Y Tz oy 5 T

nakie 6 < x < 10. 3amenom Bpemuoctu 6, 7, 8, 9 u 10 y mosasny jeaHakoct mobuja

ce ma je y mpupoman 0poj camo y cayuajeBuma x = 6 u x = 10. Ilakme, kao pemema
ce nobujajy ypebenn maposu (10,10), ommocuo (6,30). Aro ce y3me ma je y <
OHIa Ce, CIUYHUM Da3MaTpameM, Kao pemema nobujajy maposu (10,10) u (30,6), na
cy cBa pemema mare jegmauute (6,30); (10,10); (30,6). Ilyr mo pemema ocrBapeH
je momohy mejemmaroctu. A

3AIATAK 2. Oxpenutu cBe neie 6pojeBe x u y Takse aa je x2+xy+y? = 22y
[Tpobrem pemmTu HA Gap TPy pas3auyuUTa HAUKHA.

Kaxo je jemnaursa cuMeTpudHa, TO je OYMIVIENHO 1a ako je (x,y) pelleme, OHIA
je u (y,x) pememe. Tarobe, ako je (z,y) pememe, onzxa je pememe u (—x, —y), 0a je
noBOMLHO HaliM OHA pemema KOJ KOjux je 6ap jeman o OpojeBa X U Y HEHETATUBAH, a
CBa pemIema JoOUTH KopumhiemeM IPeTXOIHUX 3aK/byJaKa.

Pewemwe 1. Kaxo je 22 + zy + y? = 2292, 1o je 2 + 2zy + 3% = 2%y + vy, na
ce nobuja na je (x +y)? = xy(xy + 1). Bpojesu zy u xy + 1 cy ysacrommm, ma cy
7 y3ajaMHO mpocTu. Kako je jgeBa cTpaHa jeJHAKOCTU IOTIYH KBAIPAT, TO MOpa OuTh
u JgecHa u To je moryhe camo y cayuyajy kKazma je jemam on OpojeBa xy u xy + 1 Hysa.
Moryha pemema nate jemnauune mobujajy ce ako je xy = 0 mwmu xy = —1. Tana je
(x,y) € {(0,0);(1,-1); (=1,1)}, mTo cy 3amcra pemema nare jeIHAUNHE.

2
Pewemne 2. Kako je z2 4+ zy + 3% = 2%y%, 10 je r + x4y = 2%y, na je

ounrnemmo ma je v = ky (k € N). Tana ce mobuja k*y + ky +y = k?y°, ma ce
pasnukyjy mBa ciaydaja. Aro je y =0, ouga je u x = ky = 0. Aro je y # 0, onna je
k2y? = k2 4+ k+1, ma 6poj k% + k+ 1 mopa Guru noTmys kBanpar. Kako je To moryhe
camo ako je k =0 wm k = —1, 1o je z = 0 niu © = —y. IIpBa moryhuoct ormana
(36or y # 0), a gpyra maje pemema y = 1 wim y = —1. Tanga je x = —1, oxnocuo
x =1, ma cy csa pemena (z,y) € {(0,0); (1,—1); (=1,1)}.

Pewemwe 3. Kako je 2% + zy + y* = 22y?, 7o je (1 — y?)2? + 2y + y* = 0.
Ilata jemHaumHa uMa IENOGPOjHUX PEIIema CAMO AKO je HeHA NUCKPUMUHAHTA > —
4(1—y?)y? normyn kBanpar, To ject axo je 1—4(1—y?) = k2. Pemeasamenm jemnaunme
4y? — k% = 3 nobujajy ce pemema y = 1 u y = —1, na cy Mmoryha pemema jensaunse,
nopen tpusujasusor (0,0), jom u (1,—1); (—=1,1). IIposepa nokasyje ma cy To 3aucra
pemema nare jemnauwne. Pememe je nobujeHo KopumhemeM AUCKPUMUHAHTE.
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Pewemwe 4. Axo je 2% + axy +y? = 2%y?, o ce 3a v = 0 u || = 1 wm
yl = 1 xobujajy pemena (0,0); (1,—1) u (~1,1). Axoje 2| > 2 u |yl > 2,
1

JaTa jelHAUMHA je eKBMBAJEHTHA Ca jeiHaumHoM — + — + — = 1. Kaxko je rana
x Ty Yy

1 1 1 3 .

o] x—y + y—2 < 1 < 1, 10 jemHaumHa HeMa BUIle pememna. [Ipema ToMe pemema gate

jemnauune cy (z,y) € {(0,0);(1,—1);(—1,1)}. Pememe je mobujeno ropummhemem
HEjeTHAKOCTH.

O6a mpumepa moKa3yjy Aa pemaBamke IpobieMa HUje TIPABOJUHU]CKA MOCA0 U 1A
jeaH UCTHU 33JaTaK MO¥e OUTH peleH KopuinhemeM PA3InIUTUX TOCTYIIAKa KOjU BOIE
Ka JIAKIIeM pa3aBajamy Moryhux ciydajeBa. ¥ M3JIO0KEHUM IPUMEpPUMA Cy KOpumhern
IPOM3BOJ, KOJIMYHUK, O€JbUBOCT, HEj€ THAKOCTY ¥ IUCKPUMUHAHTA, IPU YEMY j& CUTYD-
HO Ja TOCTOje U APYTra pelema Koja CBOjOM KOHIIM3HOMNY U €JIETAHINjOM He 3a0CTajy
33 TIPETXOIHUM.
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