HACTABA MATEMATUWEKE Y CPEAIHOJ IITKOJIN

Mp Mwunan sKusanosuh

ITPUMEHA JEIHE JIMHEAPHE TPAHC®OPMAIINJE
KO BEJIMKE ®)EPMAOBE TEOPEME

Hexka je mata jemmauuna
(1) "4yt =2", n € N.

Tepheme ma jemnauunna (1) Hema pemema y CKyIy IPUPOAHUX GPOjeBa IO3HATO je Kao
Besuka Pepmaosa Teopema. Iloka3 ror tBphema nmybnukosau je y seto 1995. ronuse
OIl CTpaHe eHIJecKor MaTeMaruuapa Ennpya Bajuca.

Tparchopmarujom
(2) r=a+y, y=PB+v, z=a+f+7y

aTa jeHAYMHA MOCTaje

(a+7)"+(B+7)"=(a+8+7)",
2”: (n)ak'y"_k + Zn: (n)ﬁk,yn—k — zn: (n) (a—l—ﬁ)k’y"_k,
k=0 k k=0 k k=0 k

3 ()it + 8 =t ay1nt =

k=0

n n k=1 [/
k—lgk | n—Fk _
k=0 =1
n n k=1 [/
—k _ k=13l
(3) 7"—Z(k>am" =0, ax=2 ()"
k=2 =1
O3HAUMMO TOJMHOM N-TOT CTENeHA [0 MPOMEHJLUBO] Y HA JIEBOj CTpaHuU jemHauuse (3)
n n
ca P,(7) =" = > (k) apy" *. Ou nma HekoIHKO 3aHEMBMBEX OCOOuHA. IIpBO,
k=2
TO je HODMUPAH MOJMHOM Ca [eqoOpPOjHIM KOehUUUjeHTrMa KOA KOra je KOe(UIUjeHT
y3 v~ ! jemmak 0. Ilpyro, mako ce mposepasa u jemmaroct P.(v) = nP,_1(y). U
tpehe, ako je n mpoct 6poj, Tana Cy CBU HEroBU KOE(QUIUjeHTH u3a 7" HebUBU Ca
naf.
Kaxo cy jemnauune (1) u (3) exBuBasentre u ¢ 063upoM na je Beauka Pepmaosa

TeopeMa AOKa3aHa, CJAeNM Aa HU jefHaduHa (3) HeMa Demema y CKYIy IPUPOIHUX
opojeBa. Tepheme je moryhe popmynucatu u ua cienehu mauwmm.



Jluneapra Tpancdopmanuja kon Benuke PepmaoBe Teopeme 27

k=1 /L
MocnenuuA. Hexa cy p,q € N u nexa je ap = Y (l)aklﬁl. Tada noau-
=1

n
nom Pp(z) =a™ — <Z> arz™* nema yenobpojrur nysa.
=2

[IpBo pememe Pepmaosor mpobieMa 3a cayuaj n = 3 nao je Ojuaep 1774. rouwue.
Taj moka3 muje 6UO cACBUM TOTIYH, a HEAOCTAIM ¥ HEMY CY OTKJIOHEHU TEK KaJaa je
Jlarpamg 06jaBuo cBoje pagoBe U3 KBAAPATHUX OMHADHUX (QOpMU. 3a n = 5 m0Ka3
depmaose Bemure Teopeme cy HezaBucHO u3Beau Jlesxanap u Hupuxie, a 3an =7
Jlame. Hajo3bumauju mpomop y OOKa3WBamy OMIITEr ciaydaja TeopeMe nao je Kymep
cBOjoM TeopujoM mmeana. OUUrienHo je ma je MOBOLHO NOKA3ATU TEOPEMY 3a CIlydaj
Kaza je n mpocto. PanoBu koju cy ce HacTaBuiIu Ha KymMmepoBe mmim Cy y cMepy
nobosmaBama yCIoBa KOju Baske 3a Taj mpocT 6poj n y PepmaoBoj jeanauumu.

Iyroroanmme ncTpakrBame IpodieMa JOBEJIO je IO TOTa Ja IPAKTUYHO MOKEMO
pa3IMKOBATU MBA OCHOBHA CJIyuaja TpeTupama mpobiaema. Tako3BaHW TPBU CIYUaj
semuke Pepmaose Teopeme Baku y3 yciaos xyz Z 0 (mod m), u Tako3BaHu ApPyTH
cayuaj je 3a xyz = 0 (mod n). Osme fiemo mokasaTu Kako ce TPAHCHOPMAIM]OM
(2) 3a n = 3 upBu caydyaj MOKe eleMeHTapHO Hokasaru kopucrehu AjsenmrajHos
KPUTEPU]YM.

AJ3EHIITAJHOB KPUTEPUJYM. Heka je dama jeonavuna
" +az" 4 an_ 1z +a, =0,

ca Koeguyujenmuma u3 ckyna yeaux bpojesa. Axo cy ceu xoeguyujenmu a, ... ,
an—1 denmusu npocmum bpojem p u Koeduyujenm a, demus ca p, a nuje ca p?,
mada 0ama jeOnavura Hema 4eaodpojHuL peuLena.

Jaxmne, mocMaTpajMo jeTHAUNHY
(4) a® oyt =2

u uera Bakn xyz Z 0 (mod 3) u x,y, 2 cy y3ajamuo npoctu. Tpanchpopmanujom (2)
OHa TIOCTaje

(5) 73— 6afy — 3af(a+ B) = 0.

U3 re jemnakoctu caemu ma je v = 0 (mod 3), wo omma, xaro je zy Z 0 (mod 3),
zakmpyuyjemo ga je af # 0 (mod 3), a 36or z # 0 (mod 3) Basku u a« + 8 # 0
(mod 3). Cana a u [ najy uctu ocrarak npu gememy ca 3. lakine, a = § = £1
(mod 3), 1j. « =3k +1u § =31+ 1. 3amesom oBako 3amucanux « u 3y jeAHAUUHY
(5) mobujamo jemHauumy

S 6(Bk+1)Bl+1)y—3Bk+t1)(BI£1)(Bk+3l1+£2)=0
Koja mpeMa Aj3eHmTajHOBOM KPUTEPU]jYMY HEMa LeJOOPOJHUX pellema, jep Cy ABa
nocieqma Koe(pUIUjeHTa nejbuBa ca 3, a Kpajmbu Huje ca 9.

3anuMibuBO je na ce kopumhemeM nomusoma P, () Mory nobuty Heku kKoMOUHA-
TODHU MICHTUTETH.
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Axo momemmvo P, () ca P,_1(7), nobuja ce komuunuk v u ocratar R,(vy) =

no/n—1 .
- > (k 1)%7"_]“. Tana je Pp(vy) = v Poo1(y) + Rn(y). Bumectpyrom npu-
k=2 \F —

MEHOM TIocTenme hopmye nmahiemo Ha Kpajy
Pu(7) ="+ RoY"? + Rsy"° + -+ 4+ Ry 17 + Ra.
U3jemmauaBamen pasIuuuTo 3amucannx u3pasa 3a P, () mamo na je:

n w n n— n n n—
' =3 <k)aw F=a"+ 3 Re(y)y" ",
k=2
n Z n - n - k k-1 —i n—
DY <k)aw” F=na"4 Z(—Z ( 1)amk )7 m
k=2 k=2 =2 \t—
7 Haj3ak

£ (Do = B8 (7)o ) = B8 ()

Kao cnenujanan ciyuaj nobuja ce m maeHTUTET

(1) =2 (:20)

3aHUMILUBY KUIEHTUTETU Ce MOTY NOOUTHU UM3jeIHAUABAMEM IMOJUHOMA Pn('y) =

4 — kXZ (Z) ary" "% u mommmEoMa Py)=(a+B)"+B+7)" = (a+5+7)" 32

jellHaKe BPENHOCTU NMPOMEHJLUBUX. 1ako, Ha mpuMep, 3a a = =1unuy=—-1lun
Hemapuo nMahemo

1= 3 (—1)nk (Z) @F—2)=—1, 1. > (-1)nk (Z) (281 —1) = 0.

k=2 k=2
Y cnyuajy mapHOocTH Opoja n, 3a WCTe BPEAHOCTU IPOMEH/LWBUX mOOUja ce jemHa-

KOCT i (—1)nk Z (281 —1) = 1. YepmraBamem pasHuX NOTOJHUX BPEIHOCTH 32
a, B, ZCyilxiory ce NOOWTW W IPYTH 3aHMMJLWBY ODOjEBHU WICHTUTETH.
3AIALN 3A BEKBAILE
1. 3a cayuaj n = 4 npumenutu tpanchpopmanujy (2) wa jemmaummy (1).
2. Msspumtu nememe Ps(7y) : Py(7).
3. Bes ropunihema MaTeMaTuuke UHIYKIUjE TOKA3ATH WIEHTUTET
o EE
k = k—2
4. IlpumenoMm tpancpopManuje (2) mokazaru na jensauwsa (1) 3a n = 5 Hema
I1eJIOOPOJHUX Dellena K0ja Cy y3ajaMHO IPOCTa ca .
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