TAKMWYEIHLA N3 MATEMATUKE

IIp 3opan Kanenoypr, np bpanucaas ITomosuh

26. BAJIKAHCKA MATEMATUMNYEKA OJIMMIINJAITA
KparyjeBam, 28. anpuina—4. maja 2009. romuae

Cpbuja u rpan Kparyjesan Ouam cy momahunum 26. Dajkancke MareMaTHyke
onuMmujazie, Koja je oap:kana ox 28. ampuia 1m0 4. maja oBe romuue. Oprasmsarop
rakMuyewa 6uio je pymrso marematuuapa Cpbuje, a mkona-momahun IIpsa kpa-
ryjeBauka ruMmuasuja. lpencennur Opraumsanuonor ogbopa 6uo je npod. dp Jopan
Kaodenbype (MatemaTuuru paxynrer, beorpan), a meroe 3amerur npod. op Bpanu-
caae [onosufi (Ilpuponuo-matemarnurn pakynarer, Kparyjesar). Y 3BaHUUHO] KOH-
KYDEHIIjU yIeCcTBOBAJe Cy mecrousnane ekurne u3 11 Gankanckux zemama (AnGanuja,
Bocua u Xepuerosuna, Byrapcka, ['puka, Kunap, Makenounuja, Monnasuja, Pymynn-
ja, Cpbuja, Typcra u lpua T'opa), 10k je y He3BaHWYHO] KOHKypeHUuju Gumo jour 9
exuna (Azepbejuan, rpag Bpuo, Benuka Bpuranuja, Uramuja, Kazaxcran, Cpbuja b,
Tayukucran, Typrmenucran u $panunycka).

Exune cy crurne y Kparyjesan y yropak, 28. anpuna. Hapenmor mama cacrao
ce Mebynaponuu sxkupu Bankanujale, KOju Cy UMHWIM PYKOBOAMOLM CBUX €KUIA U3
3BaHUYHE KOHKYDEHIHje, & KOju je Boauo npencentux sRupuja, npod. op [lasae Maa-
denosuh (Marematuusu darynrer, Beorpan), kora je, npema lIpaBuiHuky, uMeHO-
Bao momahwuu. Ha Tom cacramky omabpanu cy 3amanu KOju Cy 3aTUM IPEBEIECHU U
YMHOKEHU TAaKO & CBAKM TAKMUYAD, OCUM 3BAHUYHE EHIJIECKE Bep3wuje, NoOuje TeKCT
¥ Ha CBOM ]€3WKY.

Baskanujana je cBewano orBopena y uerBprak, 30. ampuna y [IpBoj kparyjeBau-
KOj ruMHA3uju. TakMu9ape, IPATUOLE U rOCTe Cy mo3npaBunu: npod. dp bpanucaae
IHonosuh, npencemuur Ipymrsa matemaruuapa Cpbuje, Caasuya Ilemxosuh, ma-
perropka ['mmuasuje, Jpazocaas Munaoweesuh, unan Beha rpana Kparyjesma, kao u
dp Kapro Obpadosuh, munuctap npocsete Pemybiuke Cpbuje, Koju je 1 3BaHUUHO
OTBOPUO TakMuUeme. [locie KpaTKOr MPUrOIHOT YMETHUYKOT MPOrpaMa, TAKMUYAPU
Cy C€ pacHopemusv MO yHAIPE IpeIBuDeHrM paHuM MECTUMA, TAe Cy y TMEePUOLY O
4 cara u 30 MUHYTa peAaBaJM TMOCTABILEHE 3aJATKE.

Y HapenHa IBa JaHA PYKOBONUONIM €KUIA IPErJENaNU CY PAJIOBE CBOJUX TaKMU-
yapa, IOK Cy KONUje TUX PaJoBa UCTOBPEMEHO MPEryeaaIn KOOPAUNHATOPH Koje je nMe-
HOBAO OPraHu3aTop. 3aTUM Cy DYKOBOAUOLM €KANA U KOOPIAUHATOPHU yCATIANIABAIIL
OlleHE TUX paJoBa. BasKHO je HATJIACUTHU Oa OBOM NMPUJIUKOM HUje OMO HUjeNAH CIIyYaj
HEecaraacHoCcTH n3Mely pykoBommmana m koopauHATOpa (3a TAKBE CIydajeBe je mpema
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[Ipasunuauky npensubeno na ux pemasa untas MeDyHaponsu supu), mTo CBeIOYM O
BPJIO KBAJUTETHOM M300PY KOOPIMHATOpA Koje je yumuuiao /IpymTBo mMaremMaruyapa
Cpb6uje. To cy moTBpuii ¥ CBM PYKOBOIUONU MAEJIETAlja; WIYCTPANUje Pal HABO-
IAMO Ie0 eJEeKTPOHCKE MOPYKe MTAJUjAHCKOT JUAEpa KOjy je MOCaa0 Mo MOBPATKY.

“On behalf of the Italian team I would like to thank you and all the
staff of BMO 2009 for inviting us and for organizing such a nice event.

We all had a pleasant stay in Kragujevac, and we enjoyed a friendly
atmosphere.

Apart from the organizers, who did an excellent job, I would like to
give a special mention to guides (very nice, helpful, and friendly), and to
coordinators (very competent and professional, for sure one of the best
team of coordinators I've ever met).

Massimo Gobbino

Koopmuuaropu cy 6uwmm: Pamxo Towuh (upencemuux), Bophe Ayzowuja, Jby-
bomup Yyruh, dan Mleapy (Pymynnja), Hebojwa Hrodunosuh, Mapuja Cmanuh,
Bophe Kpmunuh, Anexcandap Uauh, Mapxo Padosarnosuh, Bophe Lapaauh, Mu-
aow Bopuh, Mapxo Jeepemosuh u Mapuja Jeauh.

3a BpeMme MOMEHyTa ABa NaHA, 3a TaKMUUYape je opraHm3oBaH m3ier y Tomomy
n #a OmieHan, ka0 ¥ HA3 CHOPTCKAX U APYTUX aKTUBHOCTU y OpraHu3anuju badror
napaamenta IIpBe kparyjeBauke rumuasuje. Taj mapiaMeHT je OApPeIMO U TO jeIHOT
IO 1B BOJAMYA 33 CBAKY OJI IIPUCYTHUX EKUIIA, KOjU Cy CBe BpeMe Bankanujame 6uau ca
eKUIIaMa U KOjU Cy TakoDe MOXBaJbeHU OJI CBUX yUECHUKA (BUAETU IPETXOAHY HOPYKY
on Uranujana). Koopmuuaropu oBux akruszocTu Guim cy npodecopu ['mvuasuje,
Hean Hedewxosuh, Apazoryd Kocmuh u Jeaena Bankosuh-ITajuh.

3Banuune pesyiarare baukauujane ycBojuo je Mebhymapomuu :xkupu Ha CBOM 3a-
BPIIHOM CACTaHKY, OApP:KAHOM y cybory, 2. maja. Tom mpMIMKOM Cy, y CKIamy ca
[IpaBumaukom, onpebhene rpanune Ha OCHOBY KOjUX Cy HOAE/hEHE HArpajue — IpBeE,
npyre u Tpehe, omHocHO omrosapajyhe menasme — 31aTHe, cpebpHe u OpoH3aHe. YKy-
[HO je y 3BAHMYHO] KOHKYDEHUWMjU NoxesseHo 9 mpBux Harpaza (3a ocBojenux 23-35
noena ox Moryhwux 40), 15 npyrux (15-22 moena) u 21 tpeha marpazna (6-14 noena).
Foctyjyhu takmuuapu mobunu cy taxobhe mpusHama, TpeMa UCTOM KPUTEPHUjyMy Kao
3paHnunK (y3 Ha3HAKY ‘‘Ka0 rocr’’), Tako ga cy muMa goxepmene 4 mpse, 18 mpyrux
u 21 tpeha marpaga. Cewm Tora, sKupu je ogmyumo na ce momenm jomr 5 CIEIVjaJHAX
HArpaja 3a pellena N0jeIrHUX 3aJaTakKa.

Exuna Cpbuje 3a oBy Danranujany onpebera je Ha ocroBy pesynrara Cpucke Ma-
TeMaTUYKe OJUMIMjae Koja je onp:kana y Hosom Caxy 13. u 14. anpuia oBe roauge.
By cy caunmapanm:

Teodop gon Bype, npsu paspen Maremarnure rumuasuje y Beorpany,
Jyrxa Musuhesuh, Tpehu paspen Marematuure rumuasuje y Beorpany,
Lywarn Muaujanvwesuh, Tpehu paspen Maremarnuke rumuasuje y Beorpany,

Byxawurn Cmojucasmwesuh, npyru pazpen Marematuuke rumuasuje y Georpany,

A

Muxajao Iexuh, tpehu paspen Maremaruuke rumuasuje y Heorpany,
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6. Cmegar Cmojanoeuh, npyru paspen rumuasuje ‘‘Cperozap Maprosuh’ y Hu-
my.
Pyrosomuonu exune 6umu cy dp Muaow Cmojaxosuh (Ilpuponno-mareMaTnaku

daxynrer y Hosom Cany) u Munow Munocasmesuh (Ilpupomso-matemaruuru da-
kyarer y Humy).

Hama exumna ocrBapuia je u3y3eTaH ycmex — oCBOjuiu ¢y 3 3matue, 1 cpeOpHy n
2 Gpomnsane Memasbe, npu deMy je Teodop gon Dype cam 3ay3e0 IPBO MECTO Ha PAHI-
JUCTH, WTO je IPBU IyT O KAKO yduecTByjeMo Ha Dankanujanama (makme, on 1987.
romuue). 3uaTHe Mename ocBojuin cy jow u Jyka Muauhesuh u Jywarn Muaujan-
yeguh, cpebpuy je nobuo Muzajro Llexuh, a 6ponsane Byxawun Cmojucas.mesuh
u Cmegar Cmojanoeuh. Pesynrarn Hamux TakMmudapa natu cy y cienehoj tabemn.

3an. 1|3anm. 2|3axm. 3|3an. 4|yKymHO| Menama
1. Teomop ¢ou Bypr 10 10 9 6 35 371aTHA
2. Jlyka Munuhesuh 10 10 1 8 29 3J1aTHA
3.| Hyman Mwununjaruesunh 10 10 2 2 24 3IaTHA
4.|Bygamun Crojucasmesun| 10 0 4 0 14 | ©pousana
5. Muxajmno Hexkuh 10 10 0 0 20 cpebpHa
6.| Credan CrojanoBuh 10 0 1 0 11 | 6pousana

Basnkancke omuMnujane HUCY €KUANHA TAKMUUEHA, T€ C€ HA HUMA IIACMAH €KUIA
He mporiamasa. MeDyTum, mpema yKymHOM Opojy OCBOjeHMX MO€HA W PACIOPENy
MeZaba, Moke ce (1 yobuuajeHo je) M3BPIIUTH HUXOBO paHrupame. Ha Taj Haunn
nmosasu ce mo caeneher mracMana.

TaxMuuapu Mename

112(3]4]|5|6 |Yrynro |3matue | cpebpre | OpoH3aHe
1. Cpbumja  [35(29(24|14|20(11| 133 3 1 2
2. Typcra |20(25(21]24(21|20| 131 2 4 -
3. | Byrapcka |17|30|14(21(24(22| 128 2 3 1
4. | Pymymmja |21(13|21(17]15] 9 96 - 4 2
5. | Monnmasuja | 8 | 6 |25(20| 5 |12| 76 1 1 3
6. I'puxa 12| 7112|257 | 6 69 1 - )
7. |Maremonuja |18 13| 8 |11 2 | 7 59 - 1 4
8. | AnbGanuja (145|443 |6 36 - - 2
9. BuX 6212111 33 - 1 1
10. Kunap 1113102115 22 - - 1
11.| OHpra Topa | 3 |0 |1 [1 4]0 9 - - -

Hakne, Cpbuja je eknnan nobemuur Daskanujane, mTo je Takobe mpBu myT on
KaJ Ha TUM TaKMUYemUMa ydecTByjeMo (6umo kao Jyrociasuja, 6uno xkao Cpbuja).
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On rocryjyhux ekuna, najycnemnuje cy oune Kazaxcran u Uranuja.

Hpyra ekuna Cpbuje rakobhe je ompebhena ua ocuoBy pesynrara Cprcke mareMma-
ke onuMmmmjane. by cy caunmmaBaiu:

1. Aanexcandap Bacumrosuh, tpehin pazpen Marematuuke ruvuasuje y Beorpany,
Hz0p Cnacojesuhi, npeu paspen Marematuuke rumuasuje y Heorpany,

Qusun sRusarnosuh, npyru paspen Maremarnuke rumuasuje y beorpany,
Padomup bBoxrosuh, npyru paspen I'mvuasuje y Kpamesy,

Cmesan Tajosuh, npyru paspen Maremaruuke rumuasuje y Georpany,

AN ol

Byxawn Jlesajay, npeu pa3pen IIpse kparyjeBauke rumnasuje.

PykoBomunan exkune 6una je mp Caalhana Jumumpujesuh (Ilpupommao-marema-
tuukn paxyarer, Kparyjesan).

Omu cy (rao roctu) ocojumu tpu apyre marpane (Aaexcandap Bacuwkosuh,

Cmesan L'ajosuh u Puaun MKueanosuh), u nse tpehe marpane (Hzop Cnacojesuh
u Padomup Boxoeuh). EBo u muxosux pesyarara

3an. 1|3an. 2|3anm. 3|3an 4|yKymHO| Memama
1. | Anexcannap Bacumrosuhi| 8 4 3 3 18 cpebpHa
2. Urop Cnacojesuh 6 3 0 0 9 6poHzaHa
3. Punun sKusanosuh 10 5 1 0 16 cpebpHa
4. Pamomup ‘bHorosrh 5 0 1 0 6 OpoHzana
5. Cresan ['ajosuh 10 4 3 1 18 cpebpHa
6. Byran Jleajan 2 0 0 0 2

Y mememy, 3. Maja, OPraHM30BaH je M3JIeT 3a CBe yuecHuke Danrammjame. Ilo-
cehenn cy mamactup Manacuja u PecaBcka nefinua. Pyuar koju je, menmmuyno moxn
BenpuM HeOOM, OPraHM30BaH KOJ BoJonana JlucruHa mopeMeTuiia je Kuiia, HO IO Peak-
[UjU YUECHUKA YMHM HaM ce ga [ie To OuTu mpe 3anamMNeHo Ka0 3aHUMJBUB Ky PUO3UTET
HEro Kao IPOIYCT OPTaHU3aTOPA.

Ha 3aBpmmoj cBewanoctm, onp:xkanoj takobhe 3. maja, mpencenuuk ;Rupwuja ca-
ONINTHO je 3BAHUYHE DPE3yJTATEe TAKMUUECHA U YPYyUMO IUMIOME O OCBOjEHUM HATDA-
mama. Mename cy TakMmuyapuma npenanu Muaonryb Aabujarnuh, nuperrop 3aBoma
3a yubenuke, Hebojwa 30paekxosuh, 3aMeHUK rpaoHavenHKka Ipaga Kparyjesua u
npod. 0p Bparncunae Ilonosuh, npencensur pymrsa Matemarnuapa Cpbuje. Haj-
3all, UCTe Beuepu OIpP:KAHA je, y WM3Y3eTHO IPUjATHO] ATMOC(HEpU, TPaAUIMOHATHA
OIPOIITAjHA BEUepa 3a CBE YUECCHUKE.

Heramunju moganu o 26. BMO wmory ce mahwu Ha 3BaHWYHOM CcajTy
www.dms.org.rs/bmo
Koju je Takole BeOMa BUCOKO OLEH€H OI CTaHe rocTyjynux ydecHuka. AaMumuCTpa-

Top cajra 6uo je Aaexcandap Mauh uz Huma. Beoma ycmnene nparehe marepujaie
mu3ajaupadu cy sRewko Masvwuh u Ana Kanaapesuh-Manvwuh u3 Kparyjesna, a
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TexHUUKY noapmky sKupujy Bankarnujane ycnemso je spumo Hernad Byaoeuh, takobhe
u3 Kparyjesma. [Tomenumo u 3amocaene y Jpymrsy maremarnuapa Cpbuje, Muauyy
u Bumany Babuh, roje cy, kao ob6uyno, 0OaBUIIE BEJIUKM NEO TEXHUYKOI MOCTA HA
IPUTPEMU.

I'naBHM neo ¢uHAHCHjCKMX CpeicTaBa 3a OoAp:kaBame banikanujane obe3benmio
je Munucrapcrso mpocsere Peny6auke Cpbuje. Iomataa cpencrBa obe3bemunu cy
3aBo 3a yybeHUKe, KA0 U HEKOJIUKO MambuxX crou3opa. Ha skamoct, Ckymmruaa rpaia
Kparyjesmna uu mo mamac muje ymrnarumia obehana cpemctsa, Tako ga je oarosapajyhu
Ieo TpormkoBa mokpuio Jpymreo Mmarematuuapa Cpbuje.

Moskemo na roucraTyjemo na je 26. Bankancka mareMaTHyka OJMMINjaga Omia
M3y3€THO YCIEIIHA, KAKO ¥ OPTaHU3ANMOHOM, TAKO U Y TAKMAYAPCKOM CMUCIY.

Cauenme 3amamu ca Dankanujame. Hbuxosa pemema cy o6jaBibeHA y UYACOMUCY
,, Taurenra ‘.

3amamu

1. Pemutn jenmaunmy
37 —5Y = 22

y CKyIly IPUPOTHUX OpOjeBa. [[puxal
2. lar je tpoyrao ABC u tauke M u N ua crpanunama AB u AC, pemom, Tako na
je mpaBa M N mapasenna crparunu BC. Heka je P npecek npasux BN u CM.

Kpysxauie onucane oko tpoyraosa BM P u C NP ceky ce y ABeMa pPa3IUdUTIM
raukama, P u Q. Ilorasatu na je L BAQ = LCAP. [Monnasuja]

3. IlpaBoyraommk mumensuja 9 X 12 momesbeH je Ha jeauHuune KBaapare. llpBenom
6ojoM Ccy 000jeHM IEHTPU CBUX jeIUHUYHUX KBAIAPATA, OCUM UETUDPU YTaOHA U
ocaM KBaJpaTa KOjU UMAjy 3ajeTHUYKY CTPAHUIYy Ca HEKUM OJ YTaOHUX KBa,paTa.
Ha nu je moryhe osmauwru npsene mnenrpe ca Ch, Co, ..., Cog, Taro ma cy
3aI0BOJbeHA cienelia aBa yciIoBa:

(i) cBa pacrojama C1Co, CoCs, ... , Co5Cos, CosC cy jemmara v/13;

(ii) 3arBopena manommena qunuja C1C5 ... CosCy je menTpasno cumerpuyuna’
[Byrapckal
4. Hahu cee ¢ynruuje f: N — N 3a koje Baku

f(f(m)?+2f(n)?) =m? +2n%, 3acse m,n € N. [Byrapckal



