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26. BALKANSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA

Kragujevac, 28. aprila–4. maja 2009. godine

Srbija i grad Kragujevac bili su doma²ini 26. Balkanske matematiqke
olimpijade, koja je odr¼ana od 28. aprila do 4. maja ove godine. Organizator
takmiqeǌa bilo je Druxtvo matematiqara Srbije, a xkola-doma²in Prva kra-
gujevaqka gimnazija. Predsednik Organizacionog odbora bio je prof. dr Zoran
Kadelburg (Matematiqki fakultet, Beograd), a ǌegov zamenik prof. dr Brani-
slav Popovi� (Prirodno-matematiqki fakultet, Kragujevac). U zvaniqnoj kon-
kurenciji uqestvovale su xestoqlane ekipe iz 11 balkanskih zemaǉa (Albanija,
Bosna i Hercegovina, Bugarska, Grqka, Kipar, Makedonija, Moldavija, Rumuni-
ja, Srbija, Turska i Crna Gora), dok je u nezvaniqnoj konkurenciji bilo jox 9
ekipa (Azerbej­an, grad Brno, Velika Britanija, Italija, Kazahstan, Srbija B,
Ta­ikistan, Turkmenistan i Francuska).

Ekipe su stigle u Kragujevac u utorak, 28. aprila. Narednog dana sastao
se Me±unarodni ¼iri Balkanijade, koji su qinili rukovodioci svih ekipa iz
zvaniqne konkurencije, a koji je vodio predsednik ´irija, prof. dr Pavle Mla-
denovi� (Matematiqki fakultet, Beograd), koga je, prema Pravilniku, imeno-
vao doma²in. Na tom sastanku odabrani su zadaci koji su zatim prevedeni i
umno¼eni tako da svaki takmiqar, osim zvaniqne engleske verzije, dobije tekst
i na svom jeziku.

Balkanijada je sveqano otvorena u qetvrtak, 30. aprila u Prvoj kragujevaq-
koj gimnaziji. Takmiqare, pratioce i goste su pozdravili: prof. dr Branislav
Popovi�, predsednik Druxtva matematiqara Srbije, Slavica Petkovi�, di-
rektorka Gimnazije, Dragoslav Miloxevi�, qlan Ve²a grada Kragujevca, kao i
dr �arko Obradovi�, ministar prosvete Republike Srbije, koji je i zvaniqno
otvorio takmiqeǌe. Posle kratkog prigodnog umetniqkog programa, takmiqari
su se rasporedili po unapred predvi±enim radnim mestima, gde su u periodu od
4 sata i 30 minuta rexavali postavǉene zadatke.

U naredna dva dana rukovodioci ekipa pregledali su radove svojih takmi-
qara, dok su kopije tih radova istovremeno pregledali koordinatori koje je ime-
novao organizator. Zatim su rukovodioci ekipa i koordinatori usaglaxavali
ocene tih radova. Va¼no je naglasiti da ovom prilikom nije bio nijedan sluqaj
nesaglasnosti izme±u rukovodilaca i koordinatora (za takve sluqajeve je prema
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Pravilniku predvi±eno da ih rexava qitav Me±unarodni ¼iri), xto svedoqi o
vrlo kvalitetnom izboru koordinatora koje je uqinilo Druxtvo matematiqara
Srbije. To su potvrdili i svi rukovodioci delegacija; ilustracije radi navo-
dimo deo elektronske poruke italijanskog lidera koju je poslao po povratku.

“On behalf of the Italian team I would like to thank you and all the
staff of BMO 2009 for inviting us and for organizing such a nice event.

We all had a pleasant stay in Kragujevac, and we enjoyed a friendly
atmosphere.

Apart from the organizers, who did an excellent job, I would like to
give a special mention to guides (very nice, helpful, and friendly), and to
coordinators (very competent and professional, for sure one of the best
team of coordinators I’ve ever met).

Massimo Gobbino
Koordinatori su bili: Ratko Toxi� (predsednik), �or�e Dugoxija, ǈu-

bomir Quki�, Dan Xvarc (Rumunija), Nebojxa Ikodinovi�, Marija Stani�,
�or�e Krtini�, Aleksandar Ili�, Marko Radovanovi�, �or�e Barali�, Mi-
lox �ori�, Marko Jevremovi� i Marija Jeli�.

Za vreme pomenuta dva dana, za takmiqare je organizovan izlet u Topolu
i na Oplenac, kao i niz sportskih i drugih aktivnosti u organizaciji §aqkog
parlamenta Prve kragujevaqke gimnazije. Taj parlament je odredio i po jednog
do dva vodiqa za svaku od prisutnih ekipa, koji su sve vreme Balkanijade bili sa
ekipama i koji su tako±e pohvaǉeni od svih uqesnika (videti prethodnu poruku
od Italijana). Koordinatori ovih aktivnosti bili su profesori Gimnazije,
Ivan Nedeǉkovi�, Dragoǉub Kosti� i Jelena Bankovi�-Gaji�.

Zvaniqne rezultate Balkanijade usvojio je Me±unarodni ¼iri na svom za-
vrxnom sastanku, odr¼anom u subotu, 2. maja. Tom prilikom su, u skladu sa
Pravilnikom, odre±ene granice na osnovu kojih su dodeǉene nagrade – prve,
druge i tre²e, odnosno odgovaraju²e medaǉe – zlatne, srebrne i bronzane. Uku-
pno je u zvaniqnoj konkurenciji dodeǉeno 9 prvih nagrada (za osvojenih 23–35
poena od mogu²ih 40), 15 drugih (15–22 poena) i 21 tre²a nagrada (6–14 poena).
Gostuju²i takmiqari dobili su tako±e priznaǌa, prema istom kriterijumu kao
zvaniqni (uz naznaku ‘‘kao gost’’), tako da su ǌima dodeǉene 4 prve, 18 drugih
i 21 tre²a nagrada. Sem toga, ´iri je odluqio da se dodeli jox 5 specijalnih
nagrada za rexeǌa pojedinih zadataka.

Ekipa Srbije za ovu Balkanijadu odre±ena je na osnovu rezultata Srpske ma-
tematiqke olimpijade koja je odr¼ana u Novom Sadu 13. i 14. aprila ove godine.
ǋu su saqiǌavali:

1. Teodor fon Burg, prvi razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,

2. Luka Mili�evi�, tre²i razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,

3. Duxan Milijanqevi�, tre²i razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,

4. Vukaxin Stojisavǉevi�, drugi razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,

5. Mihajlo Ceki�, tre²i razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,
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6. Stefan Stojanovi�, drugi razred gimnazije ‘‘Svetozar Markovi²’’ u Ni-
xu.

Rukovodioci ekipe bili su dr Milox Stojakovi� (Prirodno-matematiqki
fakultet u Novom Sadu) i Milox Milosavǉevi� (Prirodno-matematiqki fa-
kultet u Nixu).

Naxa ekipa ostvarila je izuzetan uspeh – osvojili su 3 zlatne, 1 srebrnu i
2 bronzane medaǉe, pri qemu je Teodor fon Burg sam zauzeo prvo mesto na rang-
listi, xto je prvi put od kako uqestvujemo na Balkanijadama (dakle, od 1987.
godine). Zlatne medaǉe osvojili su jox i Luka Mili�evi� i Duxan Milijan-
qevi�, srebrnu je dobio Mihajlo Ceki�, a bronzane Vukaxin Stojisavǉevi�
i Stefan Stojanovi�. Rezultati naxih takmiqara dati su u slede²oj tabeli.

zad. 1 zad. 2 zad. 3 zad. 4 ukupno medaǉa

1. Teodor fon Burg 10 10 9 6 35 zlatna
2. Luka Mili²evi² 10 10 1 8 29 zlatna
3. Duxan Milijanqevi² 10 10 2 2 24 zlatna
4. Vukaxin Stojisavǉevi² 10 0 4 0 14 bronzana
5. Mihajlo Ceki² 10 10 0 0 20 srebrna
6. Stefan Stojanovi² 10 0 1 0 11 bronzana

Balkanske olimpijade nisu ekipna takmiqeǌa, te se na ǌima plasman ekipa
ne proglaxava. Me±utim, prema ukupnom broju osvojenih poena i rasporedu
medaǉa, mo¼e se (i uobiqajeno je) izvrxiti ǌihovo rangiraǌe. Na taj naqin
dolazi se do slede²eg plasmana.

T a k m i q a r i M e d a ǉ e

1 2 3 4 5 6 Ukupno zlatne srebrne bronzane

1. Srbija 35 29 24 14 20 11 133 3 1 2
2. Turska 20 25 21 24 21 20 131 2 4 –
3. Bugarska 17 30 14 21 24 22 128 2 3 1
4. Rumunija 21 13 21 17 15 9 96 – 4 2
5. Moldavija 8 6 25 20 5 12 76 1 1 3
6. Grqka 12 7 12 25 7 6 69 1 – 5
7. Makedonija 18 13 8 11 2 7 59 – 1 4
8. Albanija 14 5 4 4 3 6 36 – – 2
9. BiH 16 2 12 1 1 1 33 – 1 1
10. Kipar 11 3 0 2 1 5 22 – – 1
11. Crna Gora 3 0 1 1 4 0 9 – – –

Dakle, Srbija je ekipni pobednik Balkanijade, xto je tako±e prvi put od
kad na tim takmiqeǌima uqestvujemo (bilo kao Jugoslavija, bilo kao Srbija).
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Od gostuju²ih ekipa, najuspexnije su bile Kazahstan i Italija.

Druga ekipa Srbije tako±e je odre±ena na osnovu rezultata Srpske matema-
tiqke olimpijade. ǋu su saqiǌavali:

1. Aleksandar Vasiǉkovi�, tre²i razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,

2. Igor Spasojevi�, prvi razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,

3. Filip �ivanovi�, drugi razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,

4. Radomir �okovi�, drugi razred Gimnazije u Kraǉevu,

5. Stevan Gajovi�, drugi razred Matematiqke gimnazije u Beogradu,

6. Vukan Levajac, prvi razred Prve kragujevaqke gimnazije.

Rukovodilac ekipe bila je mr Sla�ana Dimitrijevi� (Prirodno-matema-
tiqki fakultet, Kragujevac).

Oni su (kao gosti) osvojili tri druge nagrade (Aleksandar Vasiǉkovi�,
Stevan Gajovi� i Filip �ivanovi�), i dve tre²e nagrade (Igor Spasojevi�
i Radomir �okovi�). Evo i ǌihovih rezultata

zad. 1 zad. 2 zad. 3 zad. 4 ukupno medaǉa

1. Aleksandar Vasiǉkovi² 8 4 3 3 18 srebrna
2. Igor Spasojevi² 6 3 0 0 9 bronzana
3. Filip ´ivanovi² 10 5 1 0 16 srebrna
4. Radomir §okovi² 5 0 1 0 6 bronzana
5. Stevan Gajovi² 10 4 3 1 18 srebrna
6. Vukan Levajac 2 0 0 0 2

U nedeǉu, 3. maja, organizovan je izlet za sve uqesnike Balkanijade. Po-
se²eni su manastir Manasija i Resavska pe²ina. Ruqak koji je, delimiqno pod
vedrim nebom, organizovan kod vodopada Lisina poremetila je kixa, no po reak-
ciji uqesnika qini nam se da ²e to biti pre zapam²eno kao zanimǉiv kuriozitet
nego kao propust organizatora.

Na zavrxnoj sveqanosti, odr¼anoj tako±e 3. maja, predsednik ´irija sa-
opxtio je zvaniqne rezultate takmiqeǌa i uruqio diplome o osvojenim nagra-
dama. Medaǉe su takmiqarima predali Miloǉub Albijani�, direktor Zavoda
za u­benike, Nebojxa Zdravkovi�, zamenik gradonaqelnika grada Kragujevca i
prof. dr Bransilav Popovi�, predsednik Druxtva matematiqara Srbije. Naj-
zad, iste veqeri odr¼ana je, u izuzetno prijatnoj atmosferi, tradicionalna
oproxtajna veqera za sve uqesnike.

Detaǉniji podaci o 26. BMO mogu se na²i na zvaniqnom sajtu

www.dms.org.rs/bmo

koji je tako±e veoma visoko oceǌen od stane gostuju²ih uqesnika. Administra-
tor sajta bio je Aleksandar Ili� iz Nixa. Veoma uspele prate²e materijale
dizajnirali su �eǉko Malixi� i Ana Kaplarevi�-Malixi� iz Kragujevca, a
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tehniqku podrxku ´iriju Balkanijade uspexno je vrxio Nenad Vulovi�, tako±e
iz Kragujevca. Pomenimo i zaposlene u Druxtvu matematiqara Srbije, Milicu
i Biǉanu Babi�, koje su, kao obiqno, obavile veliki deo tehniqkog posla na
pripremi.

Glavni deo finansijskih sredstava za odr¼avaǌe Balkanijade obezbedilo
je Ministarstvo prosvete Republike Srbije. Dodatna sredstva obezbedili su
Zavod za u­benike, kao i nekoliko maǌih sponzora. Na ¼alost, Skupxtina grada
Kragujevca ni do danas nije uplatila obe²ana sredstva, tako da je odgovaraju²i
deo troxkova pokrilo Druxtvo matematiqara Srbije.

Mo¼emo da konstatujemo da je 26. Balkanska matematiqka olimpijada bila
izuzetno uspexna, kako u organizacionom, tako i u takmiqarskom smislu.

Slede zadaci sa Balkanijade. ǋihova rexeǌa su objavǉena u qasopisu
,,Tangenta“.

Zadaci

1. Rexiti jednaqinu
3x − 5y = z2

u skupu prirodnih brojeva. [Grqka]

2. Dat je trougao ABC i taqke M i N na stranicama AB i AC, redom, tako da
je prava MN paralelna stranici BC. Neka je P presek pravih BN i CM .
Kru¼nice opisane oko trouglova BMP i CNP seku se u dvema razliqitim
taqkama, P i Q. Dokazati da je ]BAQ = ]CAP . [Moldavija]

3. Pravougaonik dimenzija 9 × 12 podeǉen je na jediniqne kvadrate. Crvenom
bojom su obojeni centri svih jediniqnih kvadrata, osim qetiri ugaona i
osam kvadrata koji imaju zajedniqku stranicu sa nekim od ugaonih kvadrata.
Da li je mogu²e oznaqiti crvene centre sa C1, C2, . . . , C96, tako da su
zadovoǉena slede²a dva uslova:

(i) sva rastojaǌa C1C2, C2C3, . . . , C95C96, C96C1 su jednaka
√

13;
(ii) zatvorena izlomǉena linija C1C2 . . . C96C1 je centralno simetriqna?

[Bugarska]

4. Na²i sve funkcije f : N → N za koje va¼i

f(f(m)2 + 2f(n)2) = m2 + 2n2, za sve m, n ∈ N. [Bugarska]


