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QETIRI DOKAZA JEDNE NEJEDNAKOSTI
ZA PRAVOUGLI TROUGAO

Req je o slede²oj nejednakosti

c + h > a + b,

gde su a, b, c stranice (c – hipotenuza) i h hipotenuzina visina pravouglog
trougla.

Dokaz 1. Kako je h > 0, to je h2 > 0. Koriste²i Pitagorinu teoemu i
jednakost ab = ch (= 2P ), dobijamo redom

c2 + h2 > a2 + b2,

c2 + h2 + 2ch > a2 + b2 + 2ab,

(c + h)2 > (a + b)2.

Budu²i da su a, b i c pozitivne veliqine, iz posledǌe nejednakosti sledi c+h >
a + b, xto je i trebalo da se doka¼e.

Dokaz 2. Zbog c > a i c > b je c− a > 0 i c− b > 0, pa je (c− a)(c− b) > 0,
odnosno c2 + ab > c(a + b), odakle, zbog c > 0, sledi

c +
ab

c
> a + b.

S obzirom da je
ab

c
= h, posledǌa nejednakost postaje c + h > a + b.

Dokaz 3. Iz poznate nejednakosti a + b > c za stranice trougla sledi
(a + b− c)2 > 0, tj.

a2 + b2 + c2 − 2c(a + b) + 2ab > 0,

a odavde, zbog a2 + b2 = c2 (Pitagorina teorema) i ab = ch, sledi

2c2 − 2c(a + b) + 2ch > 0.

Deǉeǌem leve i desne strane prethodne nejednakosti sa 2c > 0 dobijamo
c− (a + b) + h > 0, xto je ekvivalentno sa c + h > a + b.
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Dokaz 4. Sa slike 1 uoqavamo da je h = CE > 2 ·OD = 2r, tj.

(1) h > 2r,

(r – polupreqnik upisane kru¼nice pravouglog trougla). Daǉe, sa slike 2 vi-
dimo da je

c = AB = BD + DA = (a− r) + (b− r),

odnosno c = a + b− 2r, tj.

(2) 2r = a + b− c.

Na osnovu relacija (1) i (2) dobijamo h > a + b− c, tj. c + h > a + b.


