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IIMTATOPHN TETPAEIPN

O MuraropuauM TpojKaMa TPUPOAHUX OpOjeBa BUIIE IMIyTa je MUCAHO Ha CTPAHU-
maMa oBor yaconuca. Jlo6po cy mosHaTe ommre (opMmyie noMohy kKojux ce nobujajy
cBe ocHoBHe [luraropuue Tpojke.

Takobe, nmosuaro je ma mom XepoOHOBOM TPOJKOM IIOAPA3YMEBAMO TPOjKY IPUPO-
[HUX OpOjeBa, TAKBY Ja TPOYTao 4uje Cy TO Ly:KMHE CTPAHUIA, NMa TakoDhe nenobpojHy
noBpmumHy. Jacuo je ma cy Iluraropusm TpoyrioBu yjenHo m XepOHOBU. XEPOHOBU
TPOYTJIOBHU C€ MOTY NOOUMTH, HA MPUMED, CHajameM Win oacenameM lluraropuanx Tpo-
yIJa0Ba ca UCTOM KateToM. Ta kKareTa je BUCUHA XepPOHOBOT Tpoyria. lIpumerumo mna
noCTOje ¥ XEepPOHOBU TPOYTIIOBU 0€3 NenoBpOjHAX BUCKHA, BUIETH WiIaHAK [3].

Pasnocrpannuan XepoHOB TpOyrao KOju HUje MPABOYIIW HA3MBAMO IpPAaBU Xe-
POHOB TpOyrao. YKOJUKO Cy jOII CTPAHUIE y3ajaMHO TPOCTH OpOjeBH, Ka:KEMO Ia
je makaB XepOHOB TPOyrao OCHOBHH. llo amamormju ce meduHMIy TpaBa ¥ OCHOBHA
XepoHOBaA TPOjKA.

Osne hemo ce majupe mozabasutu jemaom ocoburom Iluraropuaux u Xepono-
Bux TpoyrioBa. Heka cy mara msa Iluraropuua Tpoyria TpojkaMa CBOJUX CTPAHUIA
(a,b,c) u (a1,b1,c1). ocTaBuMoO MUTaMmE MOCTOjU U TAKAB map [IMTATOPUHAX TPOY-
IJIOBA 32 KOje BAXKM 1a je m3pa3 b? + b% nornyH kBagpar? IlorBpmar ogrosop hemo
WITyCTPOBATH TIPUMEPOM.

ITpuMEP 1. Opgpenutu cBe mpaBe XepOHOBE TPOYIJIOBE KOjU Cy HACTAJU CIa-
jameM nBa Iluraropuna Tpoyria Oy 3ajeJHUYKE KaTeTe Ay:kuHe 117.

Pewewe. Onppemnhenmo najupe cse [luraropuse Tpoyriose ca karerom 117. Towm
npobaemy onrosapa jemsaumua 22 — y? = 13689, ommocuo (2 — y)(z +y) = 3* - 132
u3 Koje mobujamo cienehe cucreme:

z24+y=13689Az—y=1, z4+y=4563 N Nz—-y=3, 24+y=1521Nz—y =29,
z+y=1003Nz—y=13, z4+y=00TAz—y=27, z4+y=351Az—y =39,
z+y=169AN 2z —y =81.

Pememumva oBux cucrema oarosapa cnenehux 7 Iluraropuaux tpojru:
(117,6844,6845), (117,2280,2283), (117,756,765),
(117,520,533), (117,240, 267), (117,156,195), (117, 44,125).
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Axo cmajamo mo mBa pasaMuUTa O HABEINEHUX TPOYIJIOBA Iy:K 3ajeHUUKE KaTETe
x = 117 xao Ha cauu 1, nobuja ce 21 XepoHOB TPOYrao ca CTpAHUIAMA Y1 + Y2, 21
n z9.

3a Tpoyrao (284,125,267) u3 oBe KIace Baku Aa je u3pas yi +y5 = 442+240% =
59536 = 2442 jenHax KBagpaTy IPUPOIHOT GpOja.

JEaVHUIIMIA 1. OcuHoBHu XepOHOB TPOYrao, KO KOra je 30up KBaapara Of-
cevyaka BUCHHE Ha OroBapajynoj cTpaHumu KBaIpaT OIpUpOmHOr Opoja, 3sahiemMo pe-
eyaapar XepoHOB Tpoyrao. Bucury Koja 3am0BOJbaBa NPETXOIHU YCJIOB HA30BUMO
2AA8HOM BUCUHOM TOT TPOYTIA.

Ersucrennuja perynapaux XepoHOBUX TPOYTIIOBa MOTBPHEHA je IpeTXoHuM Ipu-
MepoM. Y ueMy je 3Hauaj peryiapHuUX XepOHOBUX TPOYIJIOBa miycTpoBahemo cie-
nehoM amamm3oM.

Y mpocroproM [lekapTOBOM IPABOYIIIOM KOPAUHATHOM cucteMy Oxyz MOCTABUMO
perynapan XepoHOB Tpoyrao y y(Oz paBaH TakO Aa My TJIAaBHA BUCHUHA JIEKU HA 2
ocu, a ogrosapajyha crpamnuna mHa y ocu. Tama z oca gemum XepOHOB TPOyrao Ha
mBa [luraropmra Tpoyria ca 3ajeMHHYKOM KaTeToM Ha TOj ocu. (OCHOM pOTAIMjOM
[Turaropuror rpoyriaa Han HeraTuBHUM HesioM y oce 3a 90° oko z oce, raj [luraropun
TPOyrao mpeJsia3u y MoJoxkaj y koopauuaTao] xOz paBHU, CIUKaA 2.

Ha rmaj mauun mobujamo terpaemap OA;BC ca BpXOM y KOODAMHATHOM IIOYE-
TKy ¥ OOUHMM WMBUIIAMa HA KOOPAMHADHAM OCaMa. DOYHE CTpaHe TOT TeTpaeapa Cy
[Muraropunu Tpoyraosu na u Tpoyrao A; BC uMa nenobpojue crpanure.

HEeMHUIIMIA 2. Terpaemap KoMe Cy CBe UBHUIE IEJOOpOjHE, a OBE MO IBE
6oune uBune mehycobuo mopmanue 3o0BeMo [lumazopunw mempaedap. Boune uBume
HA3UBAMO KAMEMaMa TeTpaeapa, a OCHOBHE UBUIE TUNOMENY3aMA TeTpaeapa. Ako
UBUIE TETPaeApa HEMA]y 3ajeIHUYKUX Mesuiana, kaxkeMo na je Iluraropun terpaenap
0CHOBHU.

Horaxumo caeneha csojcrea [lutaropunux terpaenapa.

1. Koo0 ocnosnoz ITumazopunoez mempaedpa jedna Kamema je Henapra a 0pyee
dse napre.
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Cu. 2

Axo 6u cBe rarere Owie mapue, Taga Ou U XUNOTEHY3e Ouie napue, ma [luraro-
puH Terpaenap He Ou 6wo ocHOBHU. JIOKAKMMO A& je HAJBUIIE jefHA KATETA MapHA.
[TpermocraBumo cympoTHO ma cy Oap mBe karere Hemapue. Kopucrehu o3mHake Kao Ha
caunu 2, Hexa je penmmo a = 2k + 1 u b = 2] + 1. Tama je mpema Ilutaropumoj
TeopeMu

A=+ =02k+1)*+ 2+ 1) =4k +k+1?+1) +2,

mTo je HeMoryhe, jep KBampaT mpupomHOT Opoja mpu Aebeny ca 4 He maje ocTaTak 2.
2. IIpocm 6poj me moxuce bumu usuya ockosroz Hlumazopurnoz mempaedpa.

JacHo je ma 2 Hmje kKaTera HUjeIHOTI IPABOYIJIOL TPOYIJA Ca IEJIOOPOjHUM CTpa-
HUaMa. Dbe3 yMamema OMIITOCTM MOMKEMO IPETIOCTABATH Oa je HEMapHA KATeTa a.
Heka je a = p u p menapaun npoct 6poj. Tana ce u3z npasoyraux tpoyriaosa OA1 B u
OAC nobujajy jemzaxoctu p? = ¢ — b? = b — ¢2. Crora exkBuBaJeHTHE jeHAUMHE
p? = (c1 — b)(c1 +b) u p? = (by — ¢)(by + ¢) mMajy camo jemanm map meso6POjHEX
pemema, na je by = ¢; u b = ¢. Ho rama je rpoyrao OBC' jenHarOKpako-IpaBoyriu
[Ia XUMOTEHy3a @] Huje pamuonanan 6poj. Ilakie, karera a je ciokeH HemapaH 0OpOj.

Y unangy [4] mato je pememe npoGaema Iluraropunux terpaenapa, Koje ce m3-
BOIU M3 MaWUX OJ | MO3UTUBHUX PAIMOHAJIHUX PEIICHAa jeTHAUNHE

26 2 20

. : =1
11— 1-n2 1-¢

Ha ocuoBy nocanm peueHor, y moTpary 3a OCHOBHUM lluTaropuHuM TeTpaeipuMa MU
hemo kpemyTu mosnazehn o1 HETAPHOT CIAOKEHOT Opoja Koju Ou Morao 6UTH Karera TOr
rerpaenpa. Anropuram 3a pemaBame TOT Tpobiema ce cactoju u3 caenehinx kopaka:



16 M. Iuxyna, M. rRusanosuh

1. Vzabpartu ciaosken uemapan Opoj a.
2. Ompemuru cBe mapose pememha [[uTaropuHux TPOyriaoBa ca 3ajeIHUYKOM Ka-
TETOM @ KOjUMa Cy IPeocTalle IBE KaTeTe Pa3IUuuTe.

3. W3pauymaru 30MpoBe KBaJApara MapoBa PAa3IUUUTUX KATETa TAKO M3aOpaHux
naposa [luraropusux Tpoyriosa.

4. Axo je 30up kBagpara THUX Karera TakoDe KBaJapaT MPUPOIHOT Opoja, oHIa
nocroju [luraropun Terpaesap ca HEmapHOM KATETOM a.

5. Ogpemuru ocrane usune Ilutaropusor Terpaenpa.

IIpuMEP 2. Tlocroju mu I[Iuraropmsu terpaemap KoMme je HemapHa KaTera:
a) a =39, 6) a = 85.

Peweme. a) 3a onpebusame [uraropunnx Tpoyriosa koju 6u Morau Guty cTpa-
HE TPaKEHOT TeTpelpa IOCTaBba ce jemHaumua 22 — y2 = 1521. Hboj oxromapajy
cneneha yerupu cucrema:

z+y=1021Nz—y=1, z2+y=050"TNz—y =3,
z+y=19Nz—y =29, z+y=117Nz—y =13.
Huxosa pemema 1o npomenbusoj y cy: 760, 252, 80 u 52. 30upoBu KBaApaTa NapoBa

oBux OpojeBa cy: 641104, 584000, 580304, 69904, 66208 u 9104, on rojux HUjemaH
HUje KBaApaT IPUPOAHOr Opoja, ma He noctoju lluraropun rerpaemap ca xareToM 39.

6) AHAJOPHAM TOCTYIKOM Ka0 y IPETXOJHOM IIpUMepy jemsaunan z2 —y? = 5625
OZIrOBapajy CHACTEMU:
z2+y="725Nz—y=1, z+y=1445N2z -y =5,
z+y=425Nz—y =17, z+y =289 Nz—y=25.
Pemema no mpomensmusoj y cy: 3612, 720, 204, 132. lupekTHuM M3padyHABAHEM
nobuja ce ma je camo 7202 4 1322 = 7322 kpanpar npupomsor 6poja. Ilakie, mocToju
[Turaropun terpaemap ca memapuoMm kateroMm a = 85. Ilpyre mBe kartere cy b = 720
u ¢ = 132. OgroBapajyhie xumoreny3e mpema oO3HaKama Ha CIUOU 2 Cy: a1 = 7132,
b1 =157mn C1 = 725.
Y mapenmHoj Tabenu gato je ocaMm mpumepa llurtaropmHux Terpaemapa.

a b c ai b1 c1
85 720 132 725 732 157
117 240 44 267 244 125
187 1584 1020 1037 1595 1884
231 792 160 825 808 281
275 252 240 373 348 365
429 880 2340 2379 979 2500
693 480 140 843 500 707
1155 1100 1008 1533 1595 1492
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SAIAIIM 3A BEKBAILE

1. Konmko mMa yKymHO, & KOJIMKO OCHOBHUX [IMTArOPMHUX TPOYTIOBa Ca JATOM Ka-
TeToM a = 3157

2. Popmupatu cBe mpaBe XepOHOBE TPOYTIOBE Ca BUCUHOM h = T5.

3. IokasaTu ma p2, The je p mpocT OpOj, He MOke OMTH KaTeTa ocHOBHOr Iluraro-
PUHOT TeTpaemapa.

4. Koju on 6pojesa 187, 91 moxe 6utu karera [luraropunor terpaeapa? ¥ ciydajy
HOTBPAHOT OJrOBOPA OAPEAUTH OCTAJE UBUIE TETPAEAPA.
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