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Ako su a i b katete a c hipotenuza pravouglog trougla, Pitagorina teorema
se algebarski zapisuje kao formula a2 + b2 = c2. Ona omogu²ava izraqunavaǌe
tre²e nepoznate stranice pravouglog trougla, ako su mu zadate druge dve. Sta-
rim Grcima su posebno bili zanimǉivi pravougli trouglovi sa celobrojnim
stranicama. Takvi trouglovi se nazivaju Pitagoriniom trouglovima, a odgo-
varaju²e trojke prirodnih brojeva (a, b, c) Pitagorinim trojkama. Za trojku
(3, 4, 5) Egip²ani su znali bar 2000 godina pre Pitagore. Otuda se trougao sa
tim stranicama qesto nziva i Egipatski. Neki istoriqari matematike tvrde da
je Vaviloncima bilo poznato opxte rexeǌe, ovog problema, u skupu prirodnih
brojeva. Tu pretpostavku potkrepǉuje glinena ploqa PIMPLTON 3221 prona±ena
u Mesopotamiji, koja daje zaqu±uju²e velike brojeve kao rexeǌa pomenutog pro-
blema (slika 1). U tabeli su date vrednosti hipotenuze i jedne katete.

Slika 1

Istorijat Pitagorine teoreme je veoma bogat. Za ǌu su znali i koristili
je pre Pitagore Egip²ani, Vavilonci, Indusi i Kinezi. Elixa Skot Lumis je
1940. godine u kǌizi Pitagorina teorema sakupio 367 razliqitih dokaza Pita-
gorine teoreme. Kǌiga je prextampana 1980. godine.

Xta re²i o znaqaju Pitagorine teoreme?

1 Vavilonska glinena ploqa iz oko 1800. god. pre n.e, koju je pronaxao ameriqki arheolog Edgar
£ems Benks 1922, po kome je napravǉen fiktivan lik Indijana £onsa. Ploqu je otkupio £or­ Adams
Pimplton, koji ju je u svojoj kolekciji zaveo pod rednim brojem 322. Pimplton je kolekciju poklonio
Kolumbija univerzitetu gde se i sada quva.
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Prvo, bez ǌenog poznavaǌa antiqke civilizacije ne bi se mogle konstruisa-
ti one monumentalne gra±evine koje su ǌima bile na korist, a nama za divǉeǌe.
Razvoj nauke kroz vekove nezamisliv je bez geometrije, a geometrija nezamisliva
bez Pitagorine teoreme. Matematiqar Skot Brodi je pokazao ekvivalentnost
Plejferove aksiome paralelnosti i Pitagorine teoreme. Sada znamo da postoje
i druge geometrije, ali ǌih ne bi bilo bez Euklidske. Rastojaǌe izme±u dve taq-
ke A(x1, y1, z1) i B(x2, y2, z2) u Euklidskom prostoru, raquna se pomo²u formule
AB =

√
(x1 − x2)2 + (y1 − y2)2 + (z1 − z2)2, koja je jedno uopxteǌe Pitagorine

teoreme. Isto va¼i i za osnovni trigonometrijski identitet cos2 x+sin2 x = 1.
Mo¼emo re²i da Pitagorina teorema predstavǉa jezgro velikog broja fundamen-
talnih tvr±eǌa u raznim matematiqkim disciplinama, a samim tim i u naukama,
kojima te matematiqke discipline daju osnovne metode nauqnog istra¼ivaǌa i
zakǉuqivaǌa.

Na kraju proxlog milenijuma pravǉene su razne tzv. top liste 100 najboǉih.
Ni matematiqari nisu ostali imuni, pa su na jednoj matematiqkoj konferenciji
u julu 1999. godine Pol i £ek Abad2 predstavili svoju listu 100 najznaqajni-
jih matematiqkih teorema. Na prvo mesto postavili su pitagorejsko otkri²e
iracionalnih brojeva, a na qetvrtom mestu je Pitagorina teorema. Naravno da
su liste ovakovog tipa subjektivne, ali ipak nisu bez znaqaja. Interesantno
da je na ovoj listi jox jednan rezultat vezan za Pitagorinu teoremu. Naime,
Euklidovo rexeǌe problema Pitagorinih trojki svrstano je na 23. mesto.

Ako Pitagorina teorema na ovoj tabeli zauzima qetvrto mesto, ne mo¼e se
pore²i da je svakako najpoznatije i najpopularnije tvr±eǌe u matematici, a
mo¼da i u nauci uopxte. Sama qiǌenica da postoji nekoliko stotina dokaza ove
teoreme, dovoǉno govori o tome. Ni u tre²em milenijumu matematiqari nisu
odustali od iznala¼eǌa novih mogu²nosti dokazivaǌa i primene Pitagorine
teoreme. Mo¼emo slobodno re²i da je Pitagorina teorema veqita inspiracija
matematiqara, a svakako ne i samo matematiqara.

Danas je poznato vixe stotina dokaza Pitagorine teoreme. Prema postupci-
ma koji se koriste u tim dokazima, mo¼emo govoriti o geometrijskim, algebar-
skim, vizuelnim i ostalim dokazima. Tako u geometrijskim dokazima koristimo
razlagaǌe razliqitih povrxina i ǌihovo izjednaqavaǌe po delovima. Posebnu
klasu geometrijskih dokaza qine vizuelni ili dokazi bez reqi. Kod tih dokaza
se odgovaraju²e figure animacijom prelivaju jedna u drugu, ili predstavǉaju
sliku, ili niz slika u kojima su odgovaraju²e povrxine obojene istim bojama,
te se tako lakxe uoqava jednaka geometrijska razlo¼ivost pojedinih figura.

U algebarskim dokazima se uglavnom koristi neka algebarska transforma-
cija iz koje sledi jednakost odgovaraju²ih povrxina. Me±utim mora se ista²i
da granica izme±u ove dve vrste dokaza nije uvek oxtra. Postoje dokazi koji
imaju elemente i jedne i druge vrste, a naravno i oni dokazi koji se ne mogu
svrstati u pomenute klase dokaza. Takvi su dokazi koji se zasnivaju qak i na

2 Pogledati na http://blog.drscottfranklin.net/category/favorite-theorems/.
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rezultatima diferencijalnog i integralnog raquna3, na zakonima mehanike itd.
Prvi pisani dokaz Pitagorine teoreme pojavǉuje se u I kǌizi Euklidovih

,,Elemenata“ kao 47. teorema. Kod Euklida je u VI kǌizi u teoremi 31. dato i
jedno uopxteǌe Pitagorine teoreme.

Po Proklu4 taj dokaz i jeste Euklidov. Ipak postoje i mixǉeǌa da taj
dokaz potiqe od Pitagore, ili bar nekog od ǌegovih uqenika. To je svakako naj-
poznatiji i najpopularniji dokaz. Poznat je pod nazivom Bride’s Chair (nevestina
stolica) a bio je inspirativan i umetnicima (slika 2).

Slika 2

U klasu ,,ostalih“ dokaza spada slede²i dokaz zasnovan na zakonima meha-
nike. Dokaz se mo¼e interpretirati u nastavi u sredǌoj xkoli, a izuzetno je
pogodan za korelaciju u nastavi sa fizikom, mehanikom.

Slika 3

Neka se u pravoj trostranoj prizmi nalazi neki gas (slika 3). On vrxi
pritisak na strane prizme. Poxto je pritisak ravnomeran, sila pritska, koja

3 Pogledati qetrdeseti dokaz na http://www.cut-the-knot.org/pythagoras/index.shtml
4 Proklo Dijadoh (412–485. god. n.e) je bio antiqki, odnosno ranovizantijski neoplatonski

filozof. Bio je upravnik neoplatonske xkole u Atini. Pisao je komentare Euklida, Platona,
Ptolomeja.
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deluje na te¼ixte strane, proporcionalna je povrxini te strane. Sile koje
deluju na gorǌu i doǌu osnovu prizme se ponixtavaju. Kad posmatramo izolovano
jednu od sila koja deluje na neku boqnu stranu, ona bi izazvala rotaciju te
prizme oko fiksirane ose koja sadr¼i teme C i koja je upravna na osnove. Moment
sile ²e biti ±Fr, gde je F sila koja izaziva rotaciju a r krak te sile. Znak
+ uzimamo u sluqaju da sila izaziva rotaciju suprotno od kretaǌa kazaǉke na
satu a − u suprotnom sluqaju.

Dakle, sile su proporcionalne veliqinama h ·AB, h ·BC i h ·AC, gde je h

visina prizme. Odgovaraju²i momenti su h ·BC · BC

2
, −h ·AC · AC

2
i PM ·MC.

U sluqaju sile naspram temena C rotaciju izaziva komponenta PM sile MF ,
koja je normalna na CM (slika 4). Kako su trouglovi CMB i FMP sliqni, to

je CM/BM = MF/PM , odakle je PM ·MC = MF ·BM = h ·AB · AB

2
.

Slika 4

Uzimaju²i da je suma momenata ovih sila jednaka nuli, jer se prizma nalazi
u staǌu mirovaǌa, dobija se:

h ·BC · BC

2
− h ·AC · AC

2
+ h ·AB · AB

2
= 0.

Posle skra²ivaǌa sa h/2 i premextaǌa negativnog izraza na desnu stranu, imamo
na kraju jednakost

BC2 + AB2 = AC2.

Prav ugao je u temenu B.

Tehniqka xkola, Bajina Baxta


