N3 NCTOPNJE MATEMATHWRE

Ip Munnan sKusanosuh

JJORA3 IIMTATOPVMHE TEOPEME
3ACHOBAH HA 3AKOHVMMA MEXAHWKE

Axo cy a u b KaTere a ¢ XUMOTEHY3a MPABOYTJIOr Tpoyria, [lutaropuna Teopema
ce anrebapckn 3amucyje kao Gopmyna aZ + b? = ¢2. Oma omoryhasa mspauyHaBame
tpehie Hemo3HATE CTpaHUIE MPABOYIJIOT TPOYTIA, ako Cy My 3amate npyre ase. Cra-
pum ['prmva cy moceOGHO OwiM 3aHUMJLMBY MPABOYIJIM TPOYLJIIOBH Ca MEI00pOjHIM
crpanunama. TakBu TpOyrioBu ce Ha3wuBajy [luraropmHmoM TPOYTIOBUMA, & OXArO-
Bapajyhe tpojke mpupommmx Gpojesa (a,b,c) HuraropuamM TpojkaMa. 3a TPOjKY
(3,4,5) Erunhanu cy 3umamu 6ap 2000 roguna npe ITurarope. Oryma ce Tpoyrao ca
TUM CTpaHUIaMa 4ecTo H3uBa u Krunarcku. Hexu ucropuuapu mMareMaTuke TBpIE Aa
je BaBuionnuma OuiI0 MO3HATO OIINTE PeIleHe, OBOr MpobieMa, Y CKYIy MPUPOTHUX
6pojesa. Ty mpermocrasky moTkpembyje rimuena mioua PIMPLTON 322! nponalbena
y Mecomoramuju, koja maje 3auyhyjyhe Beaure OpojeBe ka0 permema TOMEHYTOT MPO-
Baema (camka 1). Y rabenu Cy maTe BpeNHOCTH XWIIOTEHY3€ U jeIHE KATETE.
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Crnuka 1

Ucropujar ITuraropune teopeme je Beoma Gorar. 3a by Cy 3HAJIM U KOPUCTUIN
je mpe Ilurarope Erunhann, Basunonmu, Nenycu u Kuresu. Emuma Cror Jlymuc je
1940. romune y kmwusn [Iutaropuna Teopema cakymuo 367 pasznuuntnx mokasa [lurta-
ropure Teopeme. Kmura je npemrammana 1980. romuse.

Mra pehu o 3nauajy Iluraropune Teopeme?

1 BaBuioncka rimHeHa mI04a 13 0ko 1800. FO. TIpe H.€, KOjy je IpOHAIA0 aMepudki apxeoxor Earap
ITemc Benke 1922, no kome je Hanpasiben ¢puxtuBad nuk Unmujana [Jonca. Ilinouy je orkymnuo Ilopy Anamc
[TuvmaTon, KOju jy je y €BOjOj KOMEKnuju 3aBe0 moL perauM 0pojem 322. IInMOaToH je KOTEKIU]jy MOKIOHIO
Koaymbuja yauBepsurery rae ce u cana 4ysa.
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[TpBo, 6e3 meHOT Mo3HABAKA AHTUYKE [UBUIM3AIA]jE HE OU ce MOTJIe KOHCTPYyUCa-
T OHe MOHyMeHTaJjHe rpal)eBuHe Koje Cy muMa Ouie Ha KOPUCT, a HAMA 38 IAUBJHEEHE.
Pa3Boj Hayke kpo3 BekoBe He3aMuUCHUB je 6e3 reoMeTpuje, a TeOMeTPHUja He3aMUCIUBA
6e3 Iluraropure teopeme. Maremarnyap Cror Bpoan je mora3ao e€KBUBAJIEHTHOCT
[Inejdpepose akcuome napasensoctu u [luraropune teopeme. Cana 3HaMO Ha MOCTOje
u Ipyre TeoMeTpuje, ajau mux He ou 6uno 6e3 Eyknuncke. Pacrojame usmelhy nse Tau-
ke A(x1,y1,21) u B(x2, Y2, 22) y Eykaunckom npocropy, pauysa ce momohy gopuyie
AB = \/(arl —29)%2 4+ (y1 — y2)% + (21 — 22)2, Koja je jemmo yonmreme [luraropune
TeopeMe. VICTO BaKM 1 38 OCHOBHM TPUTOHOMETPHjCKU MACHTHTET cos2 & +sin? x = 1.
Moskemo pehu na [luraropuna Teopema mpeacraBsba jesarpo BEJIUKOT Opoja GyHIaMeH-
TajHUX TBphema y pasHuM MATEeMATHUKAM AUCHAILIMHAMA, 4 CAMUM TUM U y HayKaMa,
KOjuMa Te MaTeMAaTWUKe MUCIUIINHE Iajy OCHOBHE METOMIE HAYUHOI MCTPAKUBAKA U
3aKJbyYMBAHA.

Ha kpajy mpomior MunerujymMa mpaBibere ¢y pa3ue T38. Tomn gucte 100 Hajbomux.
Hu maremaTmyapu HACY OCTaIM MMYHU, IIa CY HA jeJHOj MATEMATUYKO] KOH(PEPEHIN)U
y jymy 1999. romume Ion u Ilex A6an? mpencrasunu cojy mucty 100 Haj3HauajHu-
jux mMareMaTWUKAX Teopema. Ha IpPBO MECTO HOCTABUIM Cy MUTArOPEjCKO OTKpuiie
“panuoHaJHUX OpojeBa, a Ha ueTBpTOM Mecty je Iluraropuna teopema. Hapasmo na
Cy JIMCTEe OBAKOBOI TWIa CyDOjeKTWBHe, aju uIak HuUCy Oe3 3Hauaja. MHTepecanTHO
& je HA OBOj JIUCTU jOII jemHaH pe3yataT BezaH 3a l[luraropuny Teopemy. Hamme,
Eyrmumoso pememe npobiaema [luraropuaux Tpojrum cBpCTaHO je HA 23. MECTO.

Axo IMuraropuna teopema Ha 0BOj Tabeau 3ay3uMa UETBPTO MECTO, HE MOXKE Ce
mopehu ma je cBakako HAjmO3HATWjE ¥ HAJIONyJapHUje TBpheme y MaTeMaTwuiu, a
MokTa u y Haymu yormre. Cama UMibeHnIa 1a IOCTOjU HEKONUKO CTOTUHA JOKA3a 0Be
TeopeMe, I0BOJHO ToBOpu O ToMme. Hu y Tpehiem MmMunenujymy mareMaTudapu HUCY
oLyCcTanyu Of M3HAJAXKEHma HOBUX MOUyNHOCTH MOKa3uBama u npuMmeHe lluraropune
teopeme. Moskemo ciobomuo pehu ma je Iluraropuna TeopeMa BeYnTa MHCIMPAIN]A
MaTeMaTH4apa, & CBAKAKO HE M CAMO MAaTEMATHUYAPA.

Ianac je mo3naTo Bume cToTHHA noka3a [luraropusre teopeme. Ilpema nmocrynnn-
Ma KOjU Ce KOPUCTe y THM IOKa3MMa, MOKEMO FOBODUTU O T€OMETPHjCKUM, ajredap-
CKUM, BU3YEJTHUM U OCTAJUM NOKa3uMa. Tako y reoMeTpUjCKUM TOKA3MMa KOPUCTUMO
pasziarame pa3iIWuYUTUX MOBPIIMHA U BUXOBO M3jeNHaYaBame 1o menoBuMa. lloceOHy
KJIACY T€OMETPHjCKUX NOKA3a YMHE BU3YEJHW WM AoKa3u 0e3 peun. Kox Twx mokaza
ce oxromapajylie ¢urype aHrManujoM IpeWBajy jefHA y APYTY, WIX MPEICTABIBA]Y
CIWKY, WX HU3 CJIWKA yV KOjuMa Cy oarosapajyhe moBpmune obojene uctumM 6ojama,
Te Ce TAKO JIAKIIE YOUaBa jeqHAKA M€OMETPUjCKa PA3JIOKUBOCT NIOjeINHUX (UTYDAa.

Y anarebapckuM IOKa3UMa Ce yIJIaBHOM KOPUCTH Heka ajrebapcka TpaHcdopma-
ja u3 Koje cienn jeAHAKOCT oarosapajyhux mospmuua. MebhyTum mopa ce mcrahn
na rpamuma maMehy oBe mBe BpCTE JOKa3a HEUje yBeK omrTpa. llocToje moka3u Koju
VMajy eJleMeHTe U jelHEe W JIPyre BPCTe, & HApPaBHO W OHMU JOKA3U KOJU Ce HE MOTY
CBPCTATH y IOMEHyTe KJace NOKa3a. TaxkBu Cy OOKa3W KOjU Ce 3aCHUBAjy YaK U HA

2 Tlormemary wa http://blog.drscottfranklin.net/category/favorite-theorems/.
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pe3yiaraTuMa ,I[I/I(fbepeHHI/Ij AQJIHOT' 1 UHTET'paJIHOT paqua?’, Ha 3aKOHMMa MEXaHUKE UTI.

[TpBu mucanu moxas Iluraropuue Teopeme mojasmyje ce v I kmusu EykaumoBux
,Eaemenata“ xao 47. reopema. Konx Eyrnunma je v VI gmusn y teopemu 31. nato u
jenso yommteme [luraropune Teopeme.

o Tporny* taj nmoxas u jecre Eykmunos. Mmak mocToje ¥ MUILLEHmA Ja Ta]
noka3 notude on llurarope, umu 6ap HEKOr OX HErOBUX yUeHMKA. 10 je CBAKaKO Haj-
NO3HATUJYU U HAJIOMyIapHuju noka3. 1losuar je mon nasusom Bride’s Chair (mesectuna
croimua) a GUo je MHCIMPATUBAH U YMETHUIUMA (CIUKA 2).

Crnuka 2

Y Rmacy ,ocTajux‘ mOKasa cmana cienelin HOKa3 3aCHOBAH HA 3aKOHMMA MEXa-
Huke. JlOKa3 ce MOMe MHTEPIPETUPATH y HACTABUA y CPEOHOj MIKOJHU, & U3y3€THO je
MOTOJIAH 33 KOPEJANN]y V HACTABU Ca (PU3UKOM, MEXAHUKOM.

Ciuga 3

Heka ce y mpaBoj rpocrpanoj npusmu Hamaszu Heku rac (cauka 3). OH Bpmu
nputucak Ha crpare mpu3Me. llomTo je mpurumcak paBHOMEpAaH, CHJIa MPUTCKA, KOja

3 Tlornemaru uerpneceTy AoKa3 Ha http://www.cut-the-knot .org/pythagoras/index.shtml

4 TIpokmo Iujamox (412-485. rox. H.e) je OHO AHTMYKM, OJHOCHO DAHOBU3AHTH]CKA HEOIIATOHCKA
¢umnozop. DBuo je ympasmuk mHeomraroncke mxkose y Arwmmm. Ilumcao je xomenrape Eykmmna, Ilmaroma,
[TTonomeja.



Ioxa3z Iluraropune Teopeme 59

Jejlyje Ha TERUIITe CTPaHe, MPONOPIMOHAJHA je MOoBpummEM Te crpane. Cuie koje
JIeJIy]y HA TOPHY U OBY OCHOBY IPU3ME Ce IOHUITaBa]y. KaI mocMaTpamMo u30JI0BaHO
jemHy On cuia Koja HOeiyje Ha Heky OOuUHy CTpaHy, OHa Ou m3a3Baja pOTANU]y Te
npu3Me OKO pUKCcHpaHe oce koja caap:xku reme C' 1 k0ja je yupaBHa HA ocHOBe. MomeHT
cune hie 6utun +£Fr, roe je F' cuia kKoja mM3a3uBa POTANUjy a T KPak Te CUJIE. 3HAK
+ y3UMaMo y Ciydajy ma CUJIa M3a3WBa POTALUjY CYMPOTHO OJ KpeTama Ka3ajbke Ha
cary a — y CyIpPOTHOM CJydajy.

Hakne, cune cy nponopuuonasue Beauuunama h- AB, h- BC'u h- AC, rze je h

BC AC
sucusa npusme. Oarosapajyhu momentu cy h- BC' - 0 —h-AC- - PM-MC.

Y cayuajy cuie macupam temena C' porarnujy u3a3uBa komnonenta PM cume MF,

koja je mopmauna Ha CM (cauka 4). Kako cy rpoyraosu CM B u FM P cananu, To

AB
je CM/BM = MF/PM, onakxe je PM~MC’:MF~BM:h-AB~7.

Cnuka 4

Y3umajyhu na je cyma MOMeHaTa OBUX CUJIa jeHAKA HYJU, jep ce Mpu3Ma Hajasu
y CTamy MUpPOBama, J00HUja ce:

h~BC-BTC—h~AC'%+h~AB-ATB:O.

[Mocane ckpahimBama ca h/2 v npememTama HETATUBHOT U3Pa3a HA NECHY CTPAHY, MIMAMO
HA KPajy jeTHAKOCT
BC? + AB* = AC*.

IIpas yrao je y temeny B.

Texnnura mrosna, bajuna Bamra



