3AOAIIN N3 MATEMATUKE

Ip le¢prer Apcaanaruh

O HEJEIJHAUVMHAMA C AIICOJIYTHUM BPEITHOCTVMA

Osge he Outu peun 0 pemaBamy HejeqHaunHA O0OJIUKA

|f(z)] > a, a>0. (1)
. r, x20,
3uamo na je |x| = < Kaom
—z, x<0,

|z <a <= —a<z<a, r0ou|z|>a < z>2aVze<—a
Cama je (1) ekBuBaseHTHO ca
fl)zaVvflx)<—a  (a>0). (2)

YH1ja CKyIOBa pellema IOpHe IBe HejelHAUWHE NPEICTaB/ba CKYI pellemha HejelHa-
umre (1). Oso hemo memoHCTpUpaTH Ha jeTHOM MPUMEDY.

IIPUMEP 1. Pemuru Hejennauumy
T —2
2

r+1

Pewemwe. Tlpema (2) nobujamo

-2 -2
T S 9 T

< -2 —1).
z+17 z+1 (z#-1)
Habumo pemema mpBe HejeIHAUNHE; UMAMO:
x—2 Tz —2 —x —4 r+4
=2 <= -220 < >0 = <0.
z+17 z+1 - z+1 7 z+1

Kopumhemem Tabmune ma cn. 1 gobujamo pemema x € [—4, —1).
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3a Apyry HejeIHAUMHY UMAMO:
x—2 r—2 3z
< -2 +2<0 <~
z+1 r+1 r+1
Kopumhemenm tabauue Ha ca. 2 nobujamo pemewma x € (—1,0]. Pememe nare meje-
nauue (3) je yHUja OPETXOMHO NOOM)EHUX CKYIOBA,

v €[~4,-1)U(~1,0].

Oso uuje Oumno Temko. Ho, y jeaHoM OpuUpyUYHUKY M3 MaTeMaTUKe caM Hamao cienehe
pememe 0BOT 3aJaTKa.

X

Ha ocHoBy neduHMIMje amcoayTHe BPeIHOCTU UMaMO Ia je

z—2 z—2
x2‘_{z+l’ 3a’z+l>o’

z+1 =2 3 222 ),

_w+1’ x+1

2
1 je medummcan 3a x + 1 # 0, omrocHo 3a  # —1. ®opmupajmo caga

.
Konnunuxk
T

rabesy 3Haka Tor Koamunuka (cia. 3). U3 rabeme Bumumo ma je 1 > 0 3a cBe

x
€ (—o00,—1) U2, ,
x € (—o0,—1) U [2,+00) e

< 0 3acBe x € (—1,2). 360r Tora uMamo

xg‘ { 2—1%, 3a x € (—oo,—1) U [2,400),

r+1 -2 saze(-1,2).

o -] 2 4o e T B
x=-2 - - + -x-4 + - _
x+1 - 0+ |+ x+1 - 1= Bs
kolitnik [ @ |~ | @ kolicnik | _ @ |

Cu. 3 Cu. 4

Cana pasMoTpuMO IBa CIydaja.
1) z € (=00, —1) U [2,4+00). Tazna je nona3ua HejeAHAUMHA OOIUKA
x—2 T —2 —z—4
> 2 = -220 <
z+1 z+1 rz+1
Ha ocuosy TaGese 3uakosa (ci. 4) mobujamo Ckym pemena Hejenuaunte x € [—4, —1).
OBo pememe MO n00uan y3 moueTHy ycios x € (—oo, —1)U[2, +00), na Tpeba nahn
npecek (ci. 5). Pememe je z € [—4, —1).
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0 . .1 . .
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2) Hexa je cama z € (—1,2). Tana je nosasna Hejennaunna obauka

Ty e T2 e T e P
r4+17 z+1 = r4+1 r4+1
—0 =/ 0 +o
J Jlobujeny HejeIHAUMHY pemIaBaMO MOMO-
x _ _ + hy rabene ma ca. 6. V3 rabemne Buoumo ma cy
x+1 - . + pemema x € (—1,0]. IIpecex oBor naTepBana
koliénik | 4 I : N ca mouerHuM ycaosoM x € (—1,2) maje x €
(—1,0].
Cu. 6

Komnauno pememe nare HejeqHauMHE je YHUja pelmiema y ycaosuma 1) u 2), Tj.
z € [—4,-1)U(-1,0].
OBo pemene 3a1aTKa je KyIuKaMo caoxkenuje. VMa y meMy HeHOTPEOHUX CTBAPH.

Yuopebyjyhu nsa mara pemema MOrau GUCMO IOCTABUTY MATAKE: ,,3AMTO jeTHOCTAB-
HO KaJa MOKe KOMIUIMKOBAHO? “

Mebhyrum, na cMo uMasu HejeqHAUUHY OOJIUEA

[f(@)] < g(x),

OHIa BGUCMO MOPAJU IPUCTYIUTH PellaBamy KAO KOJ APYTOT pellea JATOT 3aJaTKA.

[MocmatpahieMo, Ha TIpuMep, HejeTHAUUHY

x4+ 2 z+1
<

x—1 z—3

Ilara Hejenuaunaa je neduuucana 3a cBe © # 1 u z # 3, 1j. 3a © € R\ {1,3}. Cana

UMAMO

z+2 2 2250, 1j. 2 € (—00,—2] U (1, +00),
z—1 -2 22 <0, 1j. z € (-2,1).

ITocmarpajmo cneneha msa ciayuaja.

1) z € (=00, —2] U (1,3) U (3,+00). Tana nejemnaumna nobuja obmmk

z+2 z+1 r+2 x+1 —r—95
< — — <0 <& ————F—< <0
r—1 " z-3 r—1 x-3° (x—1)(x—3)
5
(x—1)(xz—3)
—0 =5 1 3 +00
Onarosapajyha rabena mara je Ha ciu- 5
m 7. Pemema cy x € [—5,1) U (3, +00). X — + * as
IIpecek ca moueTHMM ycaoBoM (Cimka 8) x4 S RS - e SO e
aje KOHAUHO pellelme OBOT CIydaja x—3 - - - 0 +
koli¢nik | _ -
€[5, —2] U (3, +00). ® | ®

Cn. 7
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< ram—1 L
54 3 2 I 0 1 2 3
Cun. 8
2) x € (—2,1). IlaTa HejemHauuHa nobuja 00Uk
r+2 x+1 r+1 x+2 22— —7
— < = 20— ——>0.

x—1 -3 x—3+m—1 (x=3)(z—-1)

1+ 57 1— 57
Pemema jennaumue 222 —x — 7 = 0 ¢y x12 = 1 (x1 = — —1,65,

To =

1+ V57
4

mocTaje

~ 2,15), ma je 222 — 2 — 7 = 2(z — x1)(z — 72) u mata HejemHauWHA

2(x — x1)(x — x2)

(x=3)(z—-1)

Omrosapajyha Tabena mara je ma ciumnu 9.

= 0.

-0 1-+/57 b 1+57 3 +00
4

4
1-+f57 | - 0+ + + +
Y-
4
x_1+\/5_7" - - - i +
4
x—3 - - — - +
x—1 - - + + +
koli¢nik @® _ ® _ @

Cn. 9

Pemema cy
x € (—oo, 1] U (1,22] U (3, 4+00),
a TPECEeK OBOT CKyIa ca MOYeTHUM yciaoBoMm z € (—2,1) maje pememe 0OBOT Ciydaja
T e (—2,331].

Komauno pememe je yuuja pemema y caydajesuMa 1) u 2), Tj.

1— /57
x € [-5,21) U (3,400) = [—5, 4] U (3, +00).
SAIALM 3A BEXBY
xr—3 <3 2 r—3 /x—i—l. r+5 >x—5.
+2 T+ 2 r—1 r—>5 T+ 5

IIpupoano-maremaruuku pakynrer Capajeso, buX
E-mail: asefket@pmf .unsa.ba



