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PET REXEǋA JEDNOG ZADATKA IZ TRIGONOMETRIJE

U u­beniku trigonimetrije [1] nalazi se slede²i zadatak.

Na�i bez upotrebe raqunskih pomagala vrednosti osnovnih trigonome-
trijskih funkcija od

π

8
.

Da²emo pet razliqitih rexeǌa ovog zadatka, ne koriste²i ni raqunska po-
magala, ni adicione formule.

Rexeǌe 1. Neka je hipotenuza AB jednakokrakog pravouglog trougla ABC
jednaka 2 (sl. 1). Neka simetrala ugla s temenom A seqe naspramnu stranicu BC

trougla u taqki D. Ako sa x oznaqimo du¼inu du¼i CD, onda je BD =
√

2− x.
Primenom teoreme o simetrali unutraxǌeg ugla trougla dobijamo CD : DB =
AC : AB, tj. x : (

√
2− x) =

√
2 : 2. Odave je x = 2−√2.

Na osnovu Pitagorine teoreme primeǌene na pravougli trougao ADC imamo
AD2 = AC2 + CD2 = (

√
2)2 + (2 − √2)2, odakle je AD = 2

√
2−√2. Sada iz

pravouglog trougla ADC dobijamo redom:
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Rexeǌe 2. U trouglu ABC je AB = 1, BC > AC, ∠BCA = 90◦, ∠CBA =
22◦30′ (sl. 2). Odredimo taqku A1 simetriqnu taqki A u odnosu na pravu BC.
Visina CE = h trougla ABC ujedno je i sredǌa linija trougla ADA1 (A1D ⊥
AB, D ∈ AB). Zbog toga je A1D = 2 · CE = 2h. Pravougli trougao DBA1 je

jednakokrak (∠BA1D = ∠A1BD = 45◦), pa je A1D = BD =
√

2
2

, odnosno 2h =
√

2
2

, tj. h =
√

2
4

. Trouglovi BCE i ACE su sliqni, pa je CE : AE = BE : CE,
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odnosno CE2 = AE · BE. Ako oznaqimo AE = x, imamo BE = 1 − x. Sada je

CE2 = h2 = x(1− x), odnosno

(√
2

4

)2

= x− x2, tj. x2 − x +
1
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= 0. Rexavaǌem

ove jednaqine dobijamo x =
1
4
(2−√2) i 1− x =

1
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√
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Primenom Pitagorine teoreme na pravougli trougao BCE dobijamo
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Sada iz pravouglog trougla ABC imamo AC2 = AB2−BC2 = 12− 1
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Rexeǌe 3. Neka je trougao ABC pravougli (∠BCA = 90◦), tako da je
BC = 1 i ∠BAC = 22◦30′ (sl. 3). Na kateti AC odredimo taqku F tako da je
∠ABF = 22◦30′. Trouglovi BCF i BFA su jednakokraki (∠CFB = ∠CBF =
45◦ i ∠BAF = ∠ABF = 22◦30′), pa je CF = BC = 1 i BF = AF =

√
2. Tada

je AC = CF + FA = 1 +
√

2.
Primenom Pitagorine teoreme na pravougli trougao ABC dobijamo AB2 =

BC2 + AC2 = 12 + (1 +
√

2)2, pa je AB =
√

2(2 +
√

2). Najzad, iz torugla ABC

dobijamo vrednosti za sin
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Rexeǌe 4. Neka je 4ABC jednakokrak, tako da je AB = AC = 2 i
∠BAC = 45◦ (sl. 4). Na kraku AC odredimo taqku G tako da bude ∠ABG = 45◦.
Trougao ABG je jednakokrak i pravougli, pa je AG = BG =

√
2. Primenom

Pitagorine teoreme na pravougli trougao BCG dobijamo BC2 = BG2 + CG2 =
(
√

2)2 + (2 − √2)2, odakle je BC = 2
√

2−√2. Sada iz 4BCG lako dobijamo
vrednosti trigonometrijskih funkcija od

π

8
. Dovrxite!

Rexeǌe 5. Neka je ABC jednakokraki trougao kod koga je: ugao pri vrhu
A jednak 45◦ i osnovica BC = 2 (sl. 5). Na kraku AC odredimo taqku K tako da
je ∠KBC = 45◦. Trougao BCK je jednakorkak (∠BKC = ∠BCK = 67◦30′), pa
je BK = 2. Ako je KL ⊥ BC, L ∈ BC, onda je 4BLK pravougli i jednakokrak.
Tada je KL = BL =

√
2 i CL = 2−√2.

Primenom Pitagorine teoreme na pravougli trougao CKL je CK2 = KL2 +
CL2 = (

√
2)2 + (2−√2)2, a odavde CK = 2

√
2−√2. Kako je ∠CDL = 22◦30′ =

π

8
, imamo
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Ostale vrednosti trigonometrijskih funkcija od
π

8
lako se dobijaju.
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