HACTABA MATEMATUWEKE Y CPEAOIHOJ IITKOJIN

Anuja Mymuaaruh

TEOMETPNJCEN JOKA3M HEKX
TPUT'OHOMETPUNJCEKNX JEIHAKOCTU

Y oBom YIaHKY ,I[ajeMO I‘eOMeTpI/IjCKe JOKa3€ 3a HEKe TpI/II‘OHOMeTpI/Ij CKe je,IIHaRO-
CTH.

3AIATAK 1. Iloka3aTu na BasKu jeTHAKOCT
(o) o o 1
(1) €08 20° cos 40° cos 80° = g

Pewewe. Hexra je tpoyrao ABC jemmakokpak, AB = AC = 1, LABC =
ABCA = 20°. Ha ocuosuuu BC' ogpemumo tauke D u F tako ma je BD = AB =1
u DE = AD. Jlako ce moka3syje ma Taja yriioBU UMajy Mjepe kao Ha ci. 1. Heka
cy tauke F', G u H nomuo:xja Bucuua u3 tjemena B, D u F y jeJHAKOKPaKUM TPO-
yraosuma ABD, ADE u AEC. Tako je AF = cos80° (u3 mpasoyrior Tpoyria
ABF), AD = 2- AF (jep je tpoyrao ABD jennakokpak) u mame: AD = 2cos 80°,
AG = ADcos40° = 2co0s80°cos40°, AF = 2- AG = 4cos80°cos40°, AH =
AF c0s20° = 4c0s80° cos40° cos20°, AC' = 2- AH = 8cos80° cos40° cos 20° u
omasze 36or AC' =1 caujemn tBpheme 3amatra (1).

Cuouga 1 Ciuga 2

3AIATAK 2. Ilokazatu na je
(2) tg 10° + tg40° + tg 60° = tg 70°.

Pewemwe. Hera je AABC npasoyrau, £C = 90° u mera je LA =70°u AC = 1.
Ha rareru BC onpemumvo tauke D, ' u F tako ma je L BAD = 10°, L DAE = 20°
u LEAF = 30°. Jlako camjemu ma je LFAC = 10° u LABC = 20° (cn. 2). ¥
npasoyriaum Tpoyriosuma ABC, ADC, AEC u AFC je, 36or AC =1, tg70° = BC,
tg60° = DC, tg40° = EC u tg10° = FC. Ilakune, na 6ucMo JOKa3aiu jeIHAKOCT
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(2), Bumumo na Tpeba ma nokaxkemo na je BC = FC + EC 4+ DC, mro je 360r
BC =BD + DC = FC + EC + DC exBuBaJIeHTHO Ca,

(3) BD = FC + EC.

Onmpemmvo canma Ha mpomyskerky katere BC, mpeko tauke C, tauky (G Tako ma je
ACAG = 10°. U3 nomynapuoctu AFAC = ANGAC ciujemu na je FFC = CG. 3aro
je jemmakoct (3) exsuBanentna ca BD = CG + EC, tj. ca BD = EG.

Cunycua teopema y tpoyray ABD naje
AB BD ABsin 10°
4 = je BD=——————=2-ABsin10°.
@ 1500 ~ sinioer A sin 150° sin 10
Koucrpyumumo Bucuny BH y jemnakokpakom tpoyray ABG. Tana je
AH AG
5 in10° == =
5) o AB ~ 2-AB’

Tpoyrao AEG je tarobe jemnakopak, na je AG = EG. Omarne, xopucrehu (4) u
(5), mobujamo ma je BD = EG. Tume je u jennakocr (2) moxkas3aa.

omakie je AG =2- ABsin10°.

3ANATAK 3. Iokasatu ma y (HEMPaBOYTJIOM) TPOYTIly BAYKU j€IHAKOCT
(6) tga+tgf+tgy =tgatgftgy.

Pewemwe. Hera je AABC uenpasoyrau u weka je BC =a, CA=bu AB=cu
HEKa Cy «, 3 U -y |berosu yHyTpammby yriaosu. Heka je O cpemuinre omucane Kpy:KHUIE
k oko AABC u ueka cy upecjeune tauke npasux AQ, BO u CO c kpyskaunom k,
pemom, Tauke K, L u M. Ha raj maumu je mecroyrao AM BKC'L momujemen Ha
12 manux Tpoyriosa, umje mospmuHe o3Haummo ca Ty, Ts, ..., Tis Kao Ha ca. 3.
Ha 10j camum MOkeMO yOUMTH MECT TPOYTIOBA Ca MPEUHUKOM KDPYKHUIE KaO jeIHOM
crpanuroM. CBakyM O TUX TPOYIJIOBA MOJIjeJheH je Ha B Marma TPOyria uuje Cy
nospmuee jennake (3amro?). akme, umamo:

T35 4Ty =T + Tho, Ty +T6 = T3 +T1a,
Ty + T = Tr + Ty, Ty +Tg = T5 + T,
T7 + 1T =Ty + 111, T5+ Ty =T+ T>.

CabupameM CBUX TUX jeHAKOCTH J0O0MjaMo

2T+ Ts + Ty + T + T7 + T)
= (TQ + T35+ Ty + T+ 17 +T8) + (Tl + Ts) + (Tg +T10) + (T11 + Tu)7
Tj.
To4+ T34+ Ty+To+Tr+Ts = (T1 + T5) + (To + To) + (Th1 + Th2),

wro, ako ca [XY Z] ozuaunmo noBpmuny tpoyriaa XY Z, MOKEMO IUCATH KAO

(7) [ABC] = [ABM] + [BCK] + [ACL).
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N3 monynapuoctu Tpoyraosa ANOLC =2 AOM B caujenu
(8) LC=MB wucmuo KC=MAu AL = BK.

AB-AM-BM  c¢-AM-BM

b
[Tozuaro je ma je [ABC| = Z—Ig u aHanorso [ABM| =
BC-CK-KB a-CK-KB

BCK]| = = ACL) =

[ ] 4R 4R | ] 4R 4R
na jemHarocT (7) MOMKEMO 3aIUCATH KAo

(9) abc=c-AM -BM +a-CK-KB+b-CL- LA.

4R 4R
AC-CL-LA _b-CL-LA

)

Hame je LOMB = « (rao mepudepujcku yraosu man aykom BC), a y mpasoyriom

ACMB (LCBM je upaB Kao yrao HaJ IPEUHUKOM) je

BC a
t MB=tga=——=——
(10) gLC ga= por = o M CIMUHO
B _AC (® b B _AB
Konaumo,

a
tga+tgf+tgy = 5+ + =

a-MA-BK+b-BM - -BK+c¢-BM-MA

BM -MA-BK
®) a- KC-BK +b-CL-AL+c-BM-MA
B BM - MA-BK
(9) abc a b c

~ BM-MA-BK BM MA BK
(10)
="tgatgBtgy,

unmve je jennaxoct (6) mokazaHa.

Cnuka 4

3AIATAK 4. Ilokazatu na je
cos 15° + sin 15°
_—_— 3
cos 15° — sin 15° V3

c
BK BK’

)
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Pewewe. Hera je AABC jemmaroctpanuunn tpoyrao (AB = BC = CA =
1). Ha mpomyskerky crpamune BC, mpeko Tauke B, ompemumo tauky F tako ma je
£AFAB = 15° (ca. 4). Hera je k rpysuuna omucana oko AAFC. Kpos taury A
[OCTaBMMO TIPaBY P Koja Kpysxkuuily k cujede y tauku GG, tako ma je LCAG = 15°.
Tama je LFAG = 15° 4+ 60° + 15° = 90°, na je F'G npeunur kpyskuuie k. Caujenn
u na je LFCG = 90°.

Heka je D mommoixkje Hopmadte u3 tauke B ma AF. W3 mpasoyrior AADB
(36or AB = 1) je AD = cos15° u BD = sin15°. Tpoyrao DFB je jemHakokpak
({DFB = ADBF =45°), na je DF = BD =sin15°. Ilanje

(11) AF = AD + DF = cos15° +sin 15°.

Osuaunmo ca E nmomuoxje Hopmasie u3 tauke C' ua npasy p. ¥ tpoyray AEC je AE =
cos15° u CE = sin 15°. Hane je L{GFC = LCAG = 15° (kao nepuepujckn yriosu
wanx aykom CQG), ma je LFGC = 75°. 36or L BFD = 45° je {GFA = 45° — 15° =
30°, ma caujemu na je LAGF = 60°. Canma, u3 LAGF + LFGC + LCGE = 180°,
nobujamo ma je LCGE = 180° — 60° — 75° = 45°, ma je AGEC jenmakokpak. 360r
AC =1 (u3 tpoyrna ACE) je AE = cos 15°, EC' = GE = sin 15°, na umamo

(12) AG = AE — GE = cos 15° — sin 15°.
Y mpasoyriaom AAFG je

AF (11),(12) cos 15° + sin 15°
=t C=tgLAGF = — &7 —————
V3 860 g LAG AG cos 15° — sin 15°

mTo je u Tpebasio MoKa3aTu.

He Bjepyjemo na he Heko pjemaBaTu OBakBe 3aaTKe Ha IPUKA3aHI HAUWH, VKO-
KO HUje M3PUUNMTO 3aXTjEBAHO M€OMETPUjCKO pjememne (mTo ce umak He cpelie uecto).
WNnak, mMucauMo na je 3aHMMJBMBO BHUIjeTH M OBAaKBa, HEyOoOMUYajeHA pjemlema, Ia je
3aTO OBAj UJIAHAK U HAIKCAH.
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