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RAZVOJNI PUT JEDNOG ZADATKA
KROZ QETIRI RAZREDA OSNOVNE XKOLE

Realizuju²i raznovrsne ciǉeve nastave matematike tragamo za zadacima ko-
ji pobu±uju interesovaǌe i imaju xto ve²i obrazovno-vaspitno uticaj na uqeni-
ke. Zadaci koji mobilixu sve misaone operacije, razvijaju istra¼ivaqke sposo-
bnosti i ume²a uqenika, pobu±uju jaqe interesovaǌe (problemske situacije su
zanimǉivije). Razvijaju intuiciju i maxtovitost, inspirixu i pokre²u ideje.
Pogodni su za diskusiju.

Razvojni put jednog takvog zadatka poqiǌe u petom razredu i prolazi, pove-
zuju²i pojmove i tvr±eǌa, kroz sve razrede osnovne xkole. Put se zavrxava ali
se putovaǌe nastavǉa.

Zadatak. Dva broda, A i B, nalaze se usidreni na moru nedaleko od
pravolinijske obale p. Sa jednog broda poslat je qamac na drugi brod. Qa-
mac, usput, mora da iskrca na obalu jednog putnika. Odredi (konstruixi)
najkra�i put kojim qamac treba da ide da bi obavio zadatak.

Konstruixemo osnosimetriqnu taqku A1 taqki A u odnosu na pravu p. Prava
odre±ena taqkama A1 i B seqe pravu p u nekoj taqki M (sl. 1). Put A-M -B je
najkra²i. Ali kako to dokazati uqenicima petog razreda? Ponovimo zadatak u
xestom razredu.

Sl. 1 Sl. 2 Sl.3

Tvrdimo da je put AM + MB = A1M + MB najkra²i. Neka je M1 taq-
ka prave p, razliqita od taqke M (sl. 2). Da li je mo¼da put A1M1 + M1B
kra²i? Iz trougla A1M1B imamo da je A1M1 + M1B > A1B. Odatle je
A1M1 + M1B > A1M + MB, pa i A1M1 + M1B > AM + MB. Dokazali smo
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navedeno tvr±eǌe. Kako da, na osnovu zadatih rastojaǌa, odredimo (izraqunamo)
gde se nalazi taqka M? Odgovor sledi u sedmom razredu. Na dva naqina!

Neka su odstojaǌa taqaka A i B od prave p 3km i 9km, a AB = 10km.
Primenom Pitagorine teoreme na pravougli trapez CDBA (sl. 3) sledi da je
CD = 8km. Ako sa x oznaqimo rastojaǌe CM , 0 6 x 6 8, uqenici, izraqunava-
ju²i zbir du¼ina AM + MB, uoqe da se za 0 6 x 6 2 taj zbir smaǌuje, dok se
za 2 6 x 6 8 pove²ava. Ipak, to je samo (dobra) procena. Kako ²emo odrediti
vrednost x koja odgovara bax taqki M?

Prvi naqin. Uoqimo da su trouglovi MCA i MDB sliqni. Iz te sliqno-
sti sledi da je AC : BD = CM : MD, a odatle je 3 : 9 = x : (8 − x) i, najzad,
x = 2km.

Drugi naqin. Postavimo pravougli koordinatni sistem xOy tako da se
koordinatni poqetak poklapa sa taqkom A1, a y-osa sa pravom AA1 (sl. 4). Koor-
dinate datih taqaka su A(0, 6) i B(8, 12). Odredimo koordinatu x taqke M(x, 3).
Prava kroz A1 i B ima jednaqinu y = 3

2 x, pa iz y = 3
2 x i y = 3 sledi da je

x = 2.

Sl. 4 Sl. 5

Zadatak ponavǉamo i uopxtavamo u osmom razredu, kada su uqenici ovladali
pojmom linearne funkcije. Postavimo sada koordinatni sistem tako da se x-osa
poklapa sa pravom p (y-osa je i daǉe prava AA1); drugim reqima, sada je taqka C
koordinatni poqetak (sl. 5). Neka su koordinate datih taqaka A(0, a), A1(0,−a)

i B(c, d). Linearna funkcija qiji je grafik prava A1B je data sa y =
d + a

c
x−a.

Presek M tog grafika sa x-osom ima ordinatu y = 0, odakle je ǌegova apscisa
x =

ac

a + d
.

Diskusija. Ako se taqka B udaǉava du¼ prave x = c (vrednosti y-koordi-
nate se pove²avaju dok x-koordinata ostaje nepromeǌena), kako se meǌa polo¼aj
taqke M? Pribli¼ava se koordinatnom poqetku. Da li ²e ,,sti²i“ bax u koor-
dinatni poqetak? Razmotriti i ostale promene polo¼aja taqke B. Dakle, put
je zavrxen ali se putovaǌe nastavǉa kroz sredǌu xkolu, kada uqenici budu u
staǌu da na±u graniqne vrednosti, na primer, lim

d→+∞
ac

a + d
= 0.
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