HACTABA MATEMATUWKE ¥ OCHOBHOJ 11 CPEOIHOJ IITKOJIN

Kapwmesnra ITjauuh, Canesra Hecumosuh

TEOMETPNJCKA NHTEPIIPETAIINMJA HEJEIHAKOCTU
MN3MEDLY BPOJEBHUX CPEIVNHA IIOMOLY APBEJIOCA

Cuvarpa ce ma je ApxuMmen NIpBM MaTeMaTUdap KOjU je u3ydaBao apbenoc
(apfBnros). Vako y meroBuM cauyyBaHUM [EJIMMA HEMa HOMEHA O apbesocy, MHO-
I'M UCTOpUYAPH CMATpajy Oa je ympaBo Apxumen yBeo mojaMm apbesoca u M3ydaBao
merose ocobune y Kmusu nema.

ApbGenoc wimu ,,00yhapes HOk® je auK orpanuded ca Tpu MeDycoOHO TaHTeHTHE
MOJIYKPYSKHALE ¢ KOMMHEADHUM IeHTpuMa (cauka 1).

Cimuga 1

o = k(Ol,rl), ,6 = k(OQ,Tg), vy = k(O,T), dl = 27‘1, d2 = 27’2, d = 27"
OcHoBHa, aiu He U OUNUIJIEHA CBOjCTBa apbernoca, nata cy y caenehem tBphemy.
TEOPEMA 1. Heka saxce oznakre xao wa cauyu 1. Obum apbesoca jeonax

je dm, a nospwuna r1ram. Axo ca D 03nauuMo npeceuny mauky nosyKpyAcHuLe

v u Hopmane wa npasy AB y mauxu C, mada je noepwuna xpyza npewnura CD
jeonaxa noepuwuny apbesoca.

Llosas. Tlocmarpajmo cauky 2.

Basu:

d=2r1+2ro =11+ 19+,

1 1
0= 5(07 +03+0,) = 5(27”77—1—27“274— 2rym) =w(r + 1o +11) = dm.
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Cnuka 2

Hoxkaxumo tBpheme o mospumun P4 apbenoca. [lospmuna kpyra mujamerpa C'D je

CD|*n
(1) Pycpy = | 4‘ :

[Tospumura apbenoca n3nOCU
(2)

1
Py = (PW_Pﬁ_Pa):§( QW_TSW_T%W):g[(T1+T2)2—T§—Tﬂ

N3N

- 2r1T9 = Tr1T9m.

Tpoyrao ABD je npasoyriau ¢ npasuM yrioMm kon temena D. Ilysxx CD je Bucuna
tor tpoyriaa. [Ipumenom Iluraropune reopeme na AABD nobujamo

|CD? = dy - dy = 4r17s.

Omasne n u3 (1) u (2) cnenu Pycp)y = Pa, mrto je u Tpebano nokasaTu. m

Y3 nomoh apbenoca MOKEMO BU3YENHO MPEIOUYUTH HEjEeIHAKOCTU XapPMOHU])CKE,
reOMeTpHjCKe, apUTMETUYKe M KBaJpaTHE CpeauHe 3a 1Ba Opoja. Y TOM IUIbY, IO-
kaskuMo ciaenehe tBpheme.

TEOPEMA 2. Hexa samce oznaxe xao wa cauuu 3. Tada eancu:

a) dyacuna dyacu CQ je keadpamna cpedura oyxcuna dy u da.

6) Hyxcune oyacu OQ u dymcu OD jeowaxe cy apummemuuroj cpedunu
oyacuna dy u ds.

8) Hdyxcuna oyacu CD je eeomempujera cpeduna dyamcuna di u dso.

2) Axo je D' nodnoxcje nopmane uz mauwxe C na dyac OD, onda je dyxcuna
oyacu DD’ zapmonujera cpeduna dyacuna di u ds.

0) Axo je di > da, onda je
dy < H(dy,d2) < G(d1,d2) < A(dy,d2) < K(d1,d2) < dy.

Jeonarocmu y npemrooHum HeJeOHAKOCUMG 8AHCE KO U CAMO aKo je di = da.

Jokas. a) Tpoyrao QOC' je npaBoyriu ¢ npasuMm yrioM kon teMesa O, mpu
ueMy je

d d
0QI =5 u |0C|=d ~|40| =dy — 3.
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Cuuga 3

360r d = dy + do, mpumenom Iuraropuse Teopeme sa AQOC, u3 |CQ|? = |0Q|? +
|OC? nako nobujamo ma je

QP = () 4 (4, - ) =L

d? + d?
CQI =/ ! 5 2 = K(dy, d).

6) Hysxu OQ u OD cy nonynpeunuuu kpysgaune k(O, (d1+ds)/2), na je tBpheme
OYHUTJIETHO.

Haxie,

B) IIpema Iuraropumoj reopemu, y AOCD je

dl—;dg)Q_ (d1 ;dg

2
|CDF=an?4ocP=( ) = dids.

Omnasge je |CD| = +/didy = G(dy,ds).
r) Hocmarpajmo cmuune tpoyraose DD'C' u DCO. Umamo na je

DD _[CD by 1CDP
icp| ~ o] ~JoD|”
Opnasne u u3 6) u B) xobujamo xa je
dyds 2
|DD'| = T = ToT = H(dy,dy).
2 dy d2

1) Y3 npasoyruor tpoyriaa QOC' y kojem je C'Q) xunorenysa, u u3 a) u 6), cienu
na je

(3) K(dy,d2) = |CQ| > [0Q] = A(dy, d3).
Awnanoruo, y npasoyriom tpoyriay OCD je

(4) A(dy,d2) = |0OD| > |CD| = G(d1, ds),
u y mpasoyriiom tpoyriay CD'D je

(5) G(dy,ds) = |CD| > |DD'| = H(dy, ds).
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Hame, y3 ycaoB na je dy = ds, Baxku:

(6)

di = |AC| = |AO| + |0C| = [0Q| + |0C| > |CQ| = K(d1, da),

(7)

dy = |CB| =|0B| —|0C| < |0OB| - |OD'| =|0OD| - |0OD'| = |DD'| = H(dy, ds).

U3 penanuja (3)—(7) cuaenn npsu meo tBphema x).

Q=D

A 0=C=D’ B

Cunga 4

W3 mperxomunx u3Bobema jacHO cream ma CBaka O HABEIEHUX jeTHAKOCTH BayKH
aKo U caMo ako je di = dg (cimmka 4).

Tume je moras Teopeme 2 KOMILIETAPAH. W
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