HACTABA MATEMATUWEKE Y CPEAOIHOJ IITKOJIN

Ip Mle¢prer Apcaanaruh, mp lannena 3yoosuh

O JEJTHOJ RJIACH TPOYTJIOBA

CremujajHa BpcTa TPOYIJIOBA M apMTMETHUUKA IIpOorpecuja

Y 0BOM UJAHKY je ped O jeIHOj CIENUjaJIHOj BPCTU TPOYIJIOBA UHUje Iy:KUHE
cTpaHuna obpa3yjy apuTMETHYKy IPOTPEeCcHjy, Tj. 3a HBUXOBE CTPaHULE a,b,c Baxu
jemHaKOCT

(1) a+c=2b.
IlorazaheMo HEKOJIMKO MHTEPECAHTHUX OCOOMHA TAKBUX TPOYTJIOBA.

OcoBUHA 1. Baxu jemnaroct hy = 37, rue je hy BucuHa Tpoyriaa us Bpxa B, a
7 palujyc ymucaHe KPY:KHUAIE TOT TPOYTJIA.

Jokas. 36or (1) umaMo xa 3a mOIyOOUM S TPOYTJIA BAasKU

b 3
(2) g atoFe 2p,
2 2
1 .
aus P= §bhb =rs cienu na je
2P 2
hb =75 = Qrs = orT,
b gS

mTo je u Tpebasio JOKa3aTH.

OcoBuHA 2. Cumerpasa yria kon Bpxa B je HopMasHa Ha Iy KOja CIaja
[EHTPE YIUCAHE W OMUCAHE KPYKHUIE TPOYTIIA.

/oxa3. IloBOBHO je IPOBEPUTH Ha BAXKU j€THAKOCT
3) |BO|* = |BI” + |IOP,

rze je rauka I meHTap ymmcaHe KpyskHuIe, a Tadka O IEHTAD ONUCAHE KDY KHULE
tpoyraa ABC.

W3 nozuare Ojrepose GopMyite 3a pacTojame HeHTapa YIUCAHE U ONICAHE KPYiK-
rune Tpoyria uvmamo |[0]? = RZ—2Rr, na je 3a (3) noposmro mokasatu na je |BI|? =
2Rr. W3 mpasoyraux tporyiaosa BIM u BIN (ca. 1) moGujamo ma je

-b
BIP = —5 =",
2

B8
SlIl2

COs



O jenmoj kmacu TPOYTIOBA 101

a omaBnae

r(s—0b)  2r(s—b)
3 .

sin 5 cos g sin 8

|BII? =

Kaxko je 3a maty rmacy Tpoyriosa s — b =
rb

b
—, ciema ma je |BI|? =

. Ha ocnos
2’ p sin g Y
CHUHYCHE TEOPEME je E = 2R, ma cnenn
in
— |BI|?> = 2Rr, mro je m Tpebaso moka3aTw.
Cuuga 1

OcoBuHA 3. Basxn jenmaxoct ac = 6Rr.

b
Jokas. VI3 jennaroctu (2) u mo3Hatux GopMmyna 3a HOBPWUHY Tpoyria P = %
u P = rs, nobujamo:
abc 3 b
— =rs=-br
4R 277

omakie je ac = 6Rr, mTo je u Tpebano JOKA3aTH.

OCOBUHA 4. Baxu jemmaroct (s — a)(s — ¢) = 3r.

Jloxas. VI3 Xepounose dopmyie 3a moppmuny Tpoyraa P? = s(s—a)(s—b)(s—c)
nmobujamo

P2
(s—a)(s—c)= SGob)

3 1
[TomTo je s = §b, nague s —b = §S’ TO je

(s —a)(s—c)=—F = 3r?,
S - 58
mTo je u Tpebaso JOKa3aTH.
« 1
OCOBUHA 5. Baxn jemaakoct tg 5 tg% =3
) @ y r
Loxas. Ca cmure 1 Bugumo ma je tg — = u tg - = ——, ma omatie,
2 s—a 2 s—c
kopuctehu ocobuny 4 mobujamo ma je
¥ r2 r? 1

a
tgotg L= =T
59589 (s—a)(s—¢c) 32 3’

mTo je u Tpebasio JOKa3aTH.

OCOBUHA 6. Baxn jemmakoct r, = hy, rae je 1, pamujyc IPUNACAHE KPYSKHUIE
rpoyriaa ABC.
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Uoxas. Kako je hy = 3r (ocobuna 1), u 1, = stg§ = st (moka3z ose
5 —

. 1
jemmaxoctu ce moke mahn y [3], ¢. 68), omHocHO § — b = 35 MMAMO

<

5
Ty = = 3r.

W=
VA

Ilagne, Baku hy, = 1 (= 3r), mTo je u Tpebaso IOKA3aTH.
Ilokasyje ce ma Bae u ciaenehe ocobume.
(c—a)’

OCOBUHA 7. Basxn jemmakocr R = 2r + 3
r

(c—a)? : : :
36or BT > 0, u3 ropme jeanaxocru cienu noznara OjrepoBa HejeTHAKOCT:
r
R > 2r,

Il jeIHAKOCT Ba:KM aKO U CaMo ako je a = b = ¢, Tj. 3a jeMHAKOCTPAHUYHU TPOYTAO.

OcobuHA 8. Ilemrap ymucame kpysmune I, texumre T u Haremosa! rauka

N nexe Ha jemuoj mpaBoj koja je mapanensa crpanumu AC tpoyrma. (Haresosa
TauKa je TAayKa IpPeceka MPaBUX KOje IPoJa3e KPO3 TeMEHA TPOYIJa U Tauke IOIUPA
HACIPAMHUX CTPAHUNA M CIOJbA IPUNUCAHUX KDY KHULA. )

OcoBuHA 9. Teme B Tpoyriaa, cpemumra C7; u A; crpamuna AB u BC Tor
rpoyriaa, u tauke I u O mpumanajy jemHoj KDY KHULU.

OcoBuHA 10. Axo cy d, u d. pactojama OX NEHTPA OMUCAHE KPY/KHUIE IO
crpanuna BC u AB tpoyraa ABC woju je omrpoyrau, taga je d, + d. = 2r. Kako
riacu oBo TBpheme ako je y muTamy TYIOYIJIM TPOYrao?!

Heke onm oBux ocoOwHA Cy W IOBOJBHU yCJIOBM [Oa MYKMHE CTPAHUIA TPOYIIIa
obpa3yjy apurmermuky mporpecujy. Ha mpumep, m3 cBake ox ocobuna 1-5. cieau
jemmaroct 2b = a + c¢. Ta jemmaroct ciemu m u3 ocobune 6. 3a OMTPOYTIU TPOYTAO,
Ka0 U 13 yCJIOBa Oa ce oKo derBopoyria Ay BC1I Moke ommcatu KpysKHUIA.

Csa oBa TBphema ce Jako MPOBEpABajy Te MPENOPYUYjEMO UMTAONMMA N TO
ypaze.
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