HACTABA MATEMATUWKE Y CPEOIHOJ IITKOJIN

Iparomsyd Munomesuh, IIledprer Apcraanaruh

JBE 3SAHVMJbVBE HEJEJTHAKOCTU 3A YI'JIOBE TPOYTJIA

Y oBoM pany hemo naTtu nokase IBejy 3aHUMJLUBUX HEjeIHAKOCTU TPOYTJIA KOje
riace:

(1) 2R% — 2Ry — r? < Zsin4 o 4R? — 8Rr + 3r?

4R? 4R? ’
6R? + 2Rr — 72 — 4Rr + 3r2
2 _—— < )
( ) Z cos? iR

rue cy R u r nonynpeusuny onucane u ynucare kpyskaune rpoyraa ABC, a cymupame
Ce BPIIM 10 CBUM YHYTDAIIBUM yIIIOBUMa TPOYIA.
Hajope hemo moxazatu cnemehe mBe jemmakocTu:
2 2 52
g B8R+ +7r%—s s (4R+ r)? —
(3,4) Z sin =—sm Z cos? —8R2
rme je s HOJIyO6I/IM tpoyraa ABC.

oxaz jeonaxocmu (3). Kopuctuhemo mosnate jemHaxkocTu:

sa  2R-—r B s*+1r*—8Rr
(5) Zsm =57 Zsm — sin? 5= T emE

rie ce y APYroM 30upy CyMupare BPIIM MO CBUM MAapOBUMA yTJIOBA TPOYTIIA.

Kopucrehu nmenrurer

(Z sin? 5) Z sin* — —|— 2 Z sin? bln —

u jemnaxocru (5), mobujamo:

Zsm —f<Zsm —) —QZsm —511125—<21§];T)2—2.82—:727R;28%
AR? — ARr + 12 _s + 72 —8Rr_8R2+r2—52

4R2 ]8R2 n 8R2

nakse jemHaxoct (3).

Jokas jeonaxocmu (4) ce u3BoaU CIUUHO KOpUIIllemeM jeIHAKOCTU

2a 4R—|—7“ 7_82+(4R+7“)2
(6) Z cos Z cos? cos = —Tem
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Wnaue, norasu unenrurera (5) u (6) mory ce mahwu y [3, crp. 57].

Jokas nejeornarocmu (1). 36or jemmarkoctu (3), nejemmaroct (1) je exBuBasent-
HA CBakKoj of cienehux HejeqHAaKOCTH:

2R? — 2Rr — 12 < 8R% 4 r? — 52 < 4R? — 8Rr + 3r?

4R2 = 8R2 = 4R2 ’
4R? — ARr — 2r? < 8R? +r? — s> < 8R? — 16Rr + 612,
(7) 16Rr — 572 < s> <AR? + 4Ry + 32,

a 0BO mocienme je Hejemmakoct 5.9 u3 [2, crp. 51]. Hakue, nejemnaroct (1) je tauna.
JemHakocT y ®0j Baxky ako u caMo ako je R = 27, mTo je uCmymeHO aKo U caMo akKo
je a =0 =, 1j. ako je y muTamy jeJHAKOCTPAHUYHE TPOYTAO.

Hejemmakocr (2) ce mokasyje camuno, kopumliemem mejemmakoctu (4). U ome
jeMHAKOCT BasKM aKO W CaMO aKO je Y MUTAKY jeJHAKOCTPAHUYHUA TPOYTAO.

[ornyrocTu pamm, HABOAUMO U HOKa3 HejemHaroctu (7).

Kopucruhemo nosunare obpacie

1 2 2
2 _ 2 2 2 _ .2 L 2 9
(8,9) |[IH| =2r*—4R*cosacosfcosy, |IG|°=r D (§ a) + 5 E a2,

rae cy H, G u I, penoMm, OPTOIEHTAD, TEKUINTE U IEHTAP YIUCAHE KPY/KHUAIE TPOYIIIa
ABC'. U3 no3Harux jeIHAKOCTH

sin? o 4 sin® B + sin? v = 2(1 4 cos a cos § cos ),
a2+ 0% +c® =252 —2r2 — 8Rr

¥ CHHYCHE TeopeMe MoOujaMo ma BayKU

4R? cos arcos B cosy =

(Z a)2 — (2R +1r)%

> =

Caza u3 (8) ciemn
1 2
TH? = 30% + 4R +4R* = 7 (Y a)
na 36or [TH|?* > 0 Baxn
1
4

wro je mecHa HejenHakocT y (7).

3r2 + 4Rr 4+ 4R?> = = - 45> > 0, onakne je s° < 4R%+4Rr + 3r?,

3a moka3 nese Hejensakoctu (7), Hajupe kopucrelin jexHakocTu
a?+ b2 +c*=25>—-2r2 —8Rr u ab+bc+ ca= s>+ 1>+ 4Rr,

msommo jemmarocr (Y a)? — 23 a2 + 4r(R + ), a omarae, ma ocHoBy (9),

36|1G)? = (Z a>2 + 2012 — 4Ry
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Kaxko je [IG|? > 0, cnene, penoM, HejeTHAKOCTH:
2
(Z a) > 64Rr — 20r2 u 4s® > 64Rr — 2072,

wro, nocie ckpaliuBama maje aeBy crpany uejemnaxoctu (7).

HATTOMEHA. [lorasu jemmaxoctu (8) u (9) ce mory mahu y [1, ctp. 432-443].
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