SAIAIIN 13 MATEMATUKE

Ip Parxko Tommuh

KAI JE BADATAK PEIIIEH, JOIII YBEK IMA IIITA ITA
CE PAIIN, NJIN: O UYEMY TPEBA ITA BOJIE PAUYHA
CACTABJbAYUNM 3AIDATAEKA

Y 0BOM wWiIaHKy NeMO Ha HEKOJWKO NMPUMEPa YKA3aTU Ha MPOIYCTEe KOje MOHEKA
CBU YMHUMO cacTaBibajyniu 3amatke. Te rpemke MOTy OUTH Mathe WX BULIE CYITUIIHE.
Ia 6u ce one m3beryie HEONMXOAHO je HE CAMO PEIMNTY COICTBEHW 3aJaTaK, HEO U
TaKJPUBO M3BPIIUTU AHAJIU3Y U IPOBEPY PeEIIeHA.

[Tounumo jemmuM GanasHuIM TpuMepoM. IIpeTmocTaBuMo ma BaM je HEKO MOCTABUO
crnenehu 3anarax:

3ANATAEK 1. U3pauynaj obum Tpoyria ca crpanunama mysxkuse 3, 5 u 10.

Csako hie BepoBaTHO OJMAaxX MPUMETUTH [Ja TPOYTao KOju 3a0BOJHABA YCIOBE 3a-
naTKa — He mocToju (jep nare MyskMHE CTPAHMIA He 3aJ0BOJLABAJY HEjENHAKOCT TPOY-
ria), naxko GOPMAIHO MOKEMO cabpaTh nare My:KUHE CTPAHUIA U JOOUTH HUXOB TaYaH
30up.

Ilpyru rakas npumep je cremehu 3amaTak (Cauyan ce 3aMCTa MOjaBLUBAO Y je-
[HOM IPUPYYHUKY 32 IpujeMue ucuure y Amepunu):

3ANATAK 2. Oxpenu HOBPUIMHY MPaBOYIJIOl TPOYIJA KO jeé OaTa XUIOTEHY3a
¢ = 13 cm u Bucuma Ha XUMOTeHY3y h = 41/3 cm.

Orpowmna Belivaa yuennra (01 OHMX KOju Cy YOIIITE DEMABAJIMU 3aaTaK) U3pady-
HaJIa je MOBPINMHY HA YOOWYAjeH HAUWH:

c he 13-4V3

5 5 = 26\/§cm2.

P =
Mebyrum, Tpoyrao ca marum ejIeMEHTHMA HE MOCTOjU, j€p je MAKCUMAJHA Iy:KAHA BU-
CHHE Ha XUIIOTEHy3y jeJHAKA [OJOBUHY Iy;KUHE XUIOTeHy3e (Taj MAKCUMYM Ce TOCTUKE
KOJ jeJHAKOKPAKOT IPABOYIJIOT TPOYIIA), HOK je 43 > 1—23

Y HEKUM CIIyuajeBUMa, Olepalnuje Hal eleMeHTrMa Henoctojehinx objerara MOBO-
[ie IO Pe3yJTara, Ha OCHOBY KOjUX HIje JIAKO KOHCTATOBATY IPOTUBPEUHOCTH ¥ IIOCTAB-
1 3aJaTKa. ¥ CJIOBU TOCTOjama TPAKEHUX 00jeKaTa 3aXTeBajy TAKBA OTPAHUYCHA, O
KOjrMa HeMa peur y GopMyJIalyju 3aaTKa.



56 P. Toummh

Kan je peu o minanuMeTpujcKuM 3amaliuMa, Ta OTPaHUYEHa Hajuyemhe ce OmHOCE
HA HejeJHAKOCT TPOYIJIa M YMHEHUIY Ia je Hajkpalie pacrTojame OJ Tauke IO IpaBe
onpebheno mHopmMasoMm.

HaBomumo mBa mpmmepa y KOjuMa TPOTUBPEYHOCTH Y YCIOBMMA 3aIaTKA HUCY

jaCHO BUAJ/LUBE Ha IIPBU IOLJIE .

3AIATAEK 3. llare cy crpanune napaiemorpama ¢ = 6cm, b = 4cm u Bucuna
he = 3v/2cm. Onpemn Bucuny hy,

Pewemwe. Kaxo je a-h, = b- hy (13 GopMyie 3a noBpmuny), T0 je

a-he 6-3vV2  9V2
b 42

hb = cm.

Behwuna yuenura mocite oBora cmarpa ga je 3amatak pemen. MehyTum, Mamom anamm-
30M pemema (umMe ce yuennum Hajuembie He 6ase), youaBaMo ga ja nobujeHa BUCHHA
Beha o crpanune a, mwto je Hemoryhe, jep BucuHA Ha jeIHy CTPAHUIY IapajesorpaMa
He Moke Outu Bella ox mpyre crpanune (jeIHAKOCT BayKU CAMO aKO j€ Taj Mapajeso-
rpaM IPaBOyTAOHUK).

3AIOATAK 4. Y tpoyrao ABC ymucan je pom6 AMDN Tako mro TeMeHa
M, D, N pemom nexe na crpanunama AB, BC u CA. Oppemu ny:RuHE CTpaHUIa
AB u AC ako je BD =12cm, CD = 8cm, a obum tpoyraa ABC' je 130 cm.

Pewemwe. 3uamo ma mujaronaja pomba MOJIOBU YTJIOBE y TEMEHMMa Koje CIaja.
Haxne, nysk AD nonosu yrao M DN, na je
c OHa U cuMeTpaJja yria y temeny A tpoyria
(cmuka). Ha ocHOBY mo3sate Teopeme O Cu-
Mmerpausu yraa je AB: AC = BD : CD, Tj.

N D AB:AC=12:8=3:2.
Heka je AB = 3t. Tana je AC = 2t,
na je obum Tpoyriaa jenuak (5t +20) cm. Ha
OCHOBY TOra mobujamo jemmaumuy 5t + 20 =

A M B 130, u name 5t = 110, onakne je t = 22, 1j.
Tpaskene ny:xuHe crpanuna cy AB = 66 cm,
AC =44 cm.

Y mocTtaBny 3aJaTKa MPETIOCTaB/ba Ce MOCTOjame TPOYTJa Ca HaBeIeHUM 0COOU-
mama. MeDyTum, Ter amamm3om mOOMjEHOT pellema MOJIA3MMO [0 IPOTUBPEUYHOCTH.
Hawuwme, mobusm cmo ma Tpoyrao o kome je ped mma crpanuie myskuuae 20, 44, 66
[EHTUMETapa, & TAKAB TPOYrao HE IMOCTOjU.

[TpumeTumo ma je y 3amaTky 3 OWIO JaKIIe, MaKLUBUM YUTAHEM YCIOBA, YOUUTH

OPOTUBPEYHOCT OJMAaX Ha moueTky. [loBosmHO je Oumno younru ma je h, = % >6=0

(Bucuna napasesorpama oarosapajylia jenmoj crpamuuu e Moke Guru Beha on gpyre
crpanute). Upamuonanan 6poj je HaMepHO M3a0paH Kako Ta IPOTUBPEYHOCT He Ou

oZMAaX majia y ouM, Kao mro Om Owo cayuaj ma je maro, a mpumep, hy = 4,5 cm.
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Y zanatky 4 curyanuja je Mano mpyrauuja. [IpoTuBpednoct je mocraja youbuBa
TEK IIOCJIE aHAJIN3E PEIIeH:a, ITO CyTepHUIIe fa je IMOXKEJLHO Ja Ce TAaKBa aHAIN3a CTBAp-
HO U CIPOBEIE IOCJHE PemaBama 3aJaTKA.

Hajemo cama jeman npumep u3 cpemmomkoicke MareMarrke. Crnenehu 3amarak
je Takobhe ca IMpUjeMHOr UCIUTA Y jeTHOM aMEPUYKOM TDaJy.

3AIATAK 5. lucKpUMMHAHTA KBaApaTHE jeJHAUMHE Ca 1eJO0OPOjHUM KOehuIm-
jenTnMa jenmHaka je 27. Ta jemmaunna:

) HEMA PEANHUX PEIleHa;

) UMa je[HO PEaNHO PEeIemne;

(A
(B
(C) mBa pasmuunTa peasiHa pelemna;
(D) mBa KOMIIEKCHA pemIena;

(E

) JBa YMCTO MMarvMHapHa pellema.
O,H YU€HUKa C€ TPaKUIIO Oa 3a0KPYXKE TadaH OATOBOD.

Ogo je Tpebaso ma Oyme jeman oI Hajiuakmux 3agaraka Ha tecty. O ydeHMKa
KOjU Cy yoImITe pemaBaJyn 3anatak, selinna je 3aokpysxuia oxrosop C (asa pasmaunta
peasHa pememna), uMajyhu y BULy Aa je AMCKPUMUHAHTA mo3utuBal 0poj. Heku cy,
ocuM TOra, 3a0Kpyuian u oarosop D, 3majyhu ma je ckyn peannux 6pojeBa — HOICKYI
CKyTla KOMILUIEKCHUAX OpPOjeBa.

MebDyruMm, ako Mano mak/pUBUje PA3MOTPUMO MOCTABKY 3aaTka, nohu hemo mo
HEIPUjaTHOT 3aKJ/YUKA 33 CACTaBJ/haue TECTA: jeTHAUMHA O KOjO] je PeU — He MOCTOju.
Hammve, noxasaliemo ma m3pas b?> — 4ac He Moske mMaTH BpemHoCT 27, aKO Cy a,b,c
eaun OpojeBu.

3ancTa, MOCMATPajMO OCTATaK IpH nememy b2 — 4ac ca 4. OcraTak Ipu Iememy
menor 6poja b2 ca 4 je 0 mmm 1. Crenu u ma ocTaTak mpu Iememy 6poja b2 — dac
ca 4 moxke Ouru camo 0 mium 1. Mebhyrum, Gpoj 27 npu mememy ca 4 naje ocra-
rak 3. KoHTpammkmuja. 3Ha4YW ga HE MOCTOjU KBAAPATHA jeIHAUMHA Ca HEJ00DPOjHUM
KOe(QUIjeHTMa ¥ TUCKPUMUHAHTOM 27.

['nemano crporo sormygn, OUIIO KOjU 3a0KPY:KEHU ONrOBOP MOpao Ou Obutu mpu-
3HAT KA0 TAYHO pememne, uMajyhin y Bumy ocobuny ummmukauuje ez falso quodlibet (u3
HeTauHe IPeTHoCcTaBke cienu 6umno mra). Mebhyrum, 3amarak je ceakako Gescanp:kajan
7 HECBPCUCXOJNAH HA TECTY I'e ce YIBPDyje mo3HABaMmE IMKOJICKOT PAIUBA.

IIperxonuu 3amaTak MOkKe Ia HAM IIOCIY:KU U KA0 MHCIUPANXja 1a ce m03a0aBuMo
caenehuMm nuramem:

Koje epednocmu moxnce umamu QUCKPUMUHGHMA KEAOPAMHKE JEOHAYUNHE Ca
yeaobpojrum Koeduyujenmuma?

To je 3amarak O OeJBUBOCTY, IIPe HETO O KBAAPATHUM jeNHAUYMHAMA, KAO MTO IIO-
Ka3yjy ciaenehum mpumepu:

3AIATAEK 6. Jla 1v QUCKPUMUHAHTA KBaJpATHE je[HAUMHE Ca LEJIUM KOedUIm-
jeHTrMa MOxe OMTH jenHAKA:

(a) 2018;  (6) 20207
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Pewewe. (a) He. Jenmaunmna
ax® +br +c= 0,

rue cy a,b, c menu 6pojesu, uma muckpumunanty D = b2 —4ac. IIpernocraBumo 1a je
D = 2018. Toxrazahemo ma jempaunna b? — 4ac = 2018 Hema HenT06POJHUX peIIemA.
Kako je mecma crpana jenHaumne nessuBa ca 2, Mopa OuTu u jieBa, ma je b = 2k, 3a
Heky 1eo 6poj k. Taza je, Mebytum, 4k% — dac = 2018. Ilenehn ca 2, nobujamo 1a je
2k? — 2ac = 1009. Ha neBoj cTpanu jemsaumue JOOWIM CMO Tapal OpoOj, a HA JECHO]
HelapaH, a jeIHaurHa HEMA [eJ0OPOJHUX pellemna.

(6) Ha. 3a 6poj 2020 mvamo b? — 4ac = 2020, na karo je b = 2k, mobumjamo na
je 4k% — 4ac = 2020. Ilenehu ca 4, nobujamo jexmaumny

k% — ac = 505.

Jlako ce mokasyje ma Ta jemHaunHa MMa OECKOHAYHO MHOTO NEJO0OPOJHUX pPeNIema.
Jenno pememe je, Ha mpumep: a = 1,¢c = 24,k = 23, na 3akpydyjeMo Oa jeIHAUNHA
2% 4 462 + 24 = 0 uma muckpumuzanTy D = 462 — 4 -1 - 24 = 2020.

3ANATAE 7. Ha ronuko Hauuna ce Mory uzabpartu npupoaau 6pojeBu b u ¢ Tako
13, TUCKPUMUHAHTA KBAJApATHE jeIHAUNHE

22 4+br—c=0

nMa BPEITHOCT

(a) 20;  (6) 1017

Pewewe. (a) HuckpuMmuHaHTa jemuadmse nma obmuk b® + 4c, raoe cy b u ¢ mpu-
ponuu 6pojesu. Axo je b% +4c = 20, ouna je b? jemam on 6pojesa 4 wam 16. Y mpeom
cayuajy je b =2, c=4; y npyrom b =4, ¢ = 1.

(6) Axro je b2 + 4ac = 101, ouna je b? memapam, ma b Moke UMATH BPETHOCTH:
1, 3, 5, 7, 9. Tanma ac ysuma pemom Bpemnoctu: 25, 23, 19, 13, 5. Pasmarpajyhu
cBe cayudajese nobujamo ykymso 11 pemema: (1,1,25), (5,1,5), (25,1,1), (1,3,23),
(23,3,1), (1,5,19), (19,5,1), (1,7,13), (13,7,1), (1,9,5), (5,9,1).
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