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REXAVAǋE JEDNAQINA
,,SVO�EǋEM POZNATE NA NEPOZNATU“

Poznati matematiqar §er± Poja rekao je da trik koji se upotrebi tri puta –
postaje metod. U ovom qlanku rexi²emo nekoliko jednaqina primenom trika koji
se sastoji u tome da se konstanta koja figurixe u jednaqini tretira kao nepozna-
ta. Rexavaǌem jednaqine po toj ,,nepoznatoj“ dobijamo novu jednaqinu ili sistem
jednaqina (ili sistem jednaqina i nejednaqina) ekvivalentan polaznoj jednaqini,
a koji je jednostavan i lako se rexava. Ovaj trik ponekad mo¼e da se primeni na
jednaqine tre²eg ili qetvrtog stepena, qije bi rexavaǌe uobiqajenim postupkom
bilo dosta komplikovanije. Ilustrova²emo to pomo²u nekoliko primera.

Po±imo od slede²eg primera.

Primer 1. Rexiti jednaqinu
√

5− x = x2 − 5.
Rexeǌe. Data jednaqina ekvivalentna je sistemu

5− x = (x2 − 5)2,
x 6 5,

x2 > 5.

Jednaqina sistema mo¼e se napisati u obliku

52 − 5(1 + 2x2) + x + x4 = 0.

Rexavaju²i tu jednaqinu kao kvadratnu po ,,nepoznatoj“ 5, dobijamo da je

5 =
(1 + 2x2) + (1− 2x)

2
ili 5 =

(1 + 2x2)− (1− 2x)
2

,

tj.
x2 − x− 4 = 0 ili x2 + x− 5 = 0.

Rexavaǌem posledǌe dve kvadratne jednaqine po x, nalazimo da je

x1,2 =
−1±√21

2
i x3,4 =

1±√17
2

.

Neposredno se proverava da sistem zadovoǉavaju samo dva rexeǌa:

x2 =
−1−√21

2
i x3 =

1 +
√

17
2

.
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Primer 2. Rexiti jednaqinu x3 − (
√

2 + 1)x2 + 2 = 0.

Rexeǌe. Posmatraju²i datu jednaqinu kao kvadratnu po
√

2:

(
√

2)2 − x2
√

2 + x3 − x2 = 0,

dobija se da je

√
2 =

x2 + (x2 − 2x)
2

ili
√

2 =
x2 − (x2 − 2x)

2
,

odnosno
x2 − x−

√
2 = 0 ili x =

√
2,

odakle dobijamo rexeǌa:

x1 =
√

2, x2,3 =
1±

√
1 + 4

√
2

2
.

Primer 3. Rexiti jednaqinu x4 − 2
√

3 x2 + x + 3−√3 = 0.

Rexeǌe. Predstavimo datu jednaqinu kao kvadratnu po
√

3:

(
√

3)2 − (2x2 + 1)
√

3 + x4 + x = 0.

Dobijamo

√
3 =

2x2 + 1 + (2x− 1)
2

ili
√

3 =
2x2 + 1− (2x− 1)

2
,

tj.
x2 + x−

√
3 = 0 ili x2 − x + 1−

√
2 = 0.

Rexeǌa su:

x1,2 =
−1±

√
1 + 4

√
3

2
, x3,4 =

−1±
√

4
√

3− 3
2

.

Primer 4. Rexiti jednaqinu x3 + 2
√

3x2 + 3x +
√

3− 1 = 0.
Rexeǌe. Smenom

√
3 = y, dobija se jednaqina

xy2 + (2x2 + 1)y + x3 − 1 = 0

koja je, za x 6= 0, kvadratna po y. Dobijamo

y =
−(2x2 + 1)± (2x + 1)

2x
,

odakle je
√

3 = 1− x, tj. x1 = 1−√3, ili

√
3 = −x2 + x + 1

x
,

tj.

x2,3 =
−√3− 1± 4

√
12

2
.
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Primer 5. Rexiti jednaqinu a5 + x = 5
√

a− x.

Rexeǌe. Tretira²emo parametar a kao promenǉivu i posmatra²emo funkci-
ju f(a) = a5 + x. ǋoj inverzna funkcija je g(a) = 5

√
a− x, i pri tome su f i g

rastu²e funkcije. Polazna jednaqina ekvivalentna je sa a5 + x = a, odakle je
x = a− a5.
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